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Bevezetés

Az ELTE TOK Matematika Tanszéke a 2016/17-es tanévben egy 0j, Matematikai praktikum nevii tar-
gyat vezetett be az els6é évfolyamos tanitd szakos hallgatok szamara. A targy célja az altalanos iskolai
tananyag szintézisjellegli 6sszefoglalasa, a hallgatok segitése matematikai ismereteik felfrissitésében,
a hidnyossagok potlasaban, tovabba az alsé tagozatos matematika tanitasdhoz sziikséges alapismere-
tek Osszefoglaldsa és elmélyitése. A tantargy célja emellett a hallgatok matematikai kompetencidja-
nak — a leend¢ tanitok pontos tudomanyos terminologia hasznalatanak érdekében valo — atgondolésa,
valamint a matematika tanulasadhoz sziikséges modszerek kidolgozasa a tovabbi matematikai targya
kurzusok sikeres elsajatitasa érdekében.

A kurzus soran a hallgatok értelmezik az alsé tagozatos matematika tananyag (kiemelten kezelve
a 3-4. osztdlyos tankonyveket és szamolofiizeteket) legalapvetébb részeit, elsajatitjak és gyakoroljak
az also tagozaton el6fordulé megoldasi technikdkat. Nagyszamu gyakorléfeladat elvégzése soran sze-
reznek nagyobb tapasztalatot és rutint az als6 tagozatos matematikafeladatok megoldasaban az alabbi
témakban:

o Szamok felirdsa, szamszomszédok, kerekités;

« Maradékos osztas, oszthatosag, legnagyobb kozos oszto, legkisebb kozos tobbszords;

o Tortrészek, tortek;

« Miveletek sorrendje, algebrai atalakitasok; nyitott mondatok felirdsa;

» Logikai feladatok;

o Kombinatorikai feladatok;

o Atvaltasok (hosszusag, rtartalom, témeg, idd);

« Geometria.

A jegyzet £6 célja, a fent emlitett témakorok mentén haladva, az alsé tagozatos matematika tananyag
f6 részeinek Osszefoglalasa. A kozolt feladatokat 3—4. osztalyos tankonyvekbdl és munkafiizetekbdl,
illetve a nyolc évfolyamos gimnaziumok kozponti irasbeli felvételi vizsgainak feladatsoraibél valogat-
tam ki, és az Olvas6é minden feladathoz részletes megoldast talal, melyekben a fenti elveket kovetve
el6térbe keriilnek az alsé tagozaton eléfordulé megoldasi moédszerek és technikak. (Itt kivainom meg-
emliteni, hogy a 3-4. osztalyos tankonyvekben és munkafiizetekben szerepl6 feladatok el6fordulasi
helyét a konnyebb attekinthetéség kedvéért nem egyesével a felhasznalt feladatok utan, hanem az
Irodalomjegyzék végén, felsorolva adtam meg.)

Szeretnék koszonetet mondani a Mozaik Kiadénak, hogy lehetévé tette a 3—4. osztalyos matemati-
katankonyveiben szerepl6 feladatok e jegyzetben torténd felhasznalasat.

Kiilon szeretném megkdszonni C. Neményi Eszternek a kézirat gondos atnézését és hasznos javas-
latait, tovabba azt, hogy hozzajarult a 3-4. osztalyos tankonyveiben talalhato feladatok felhasznala-
sahoz.

Halas koszonet illeti Zsinkd Erzsébet lektort a kézirat és a digitalis valtozat lelkiismeretes és preciz
atolvasasaért és jobbitd tanacsaiért.



Remélem, a tanit6 szakos hallgatok haszonnal forgatjak majd ezt a feladatgydjteményt. Tapasztalata-
im szerint, matematikai tanulmanyokban valé el6remenetel elsdsorban a sok gyakorlason, a feladatok
lehetéleg 6ndllé megoldasan mulik. Ez rendszerint sok-sok rédforditott munkaoérat igényel, kiilonosen
akkor, ha valaki korabbi tanulmanyai soran nem tudta minden részletében elsajatitani a kurzus altal
tadmasztott kovetelményeket. A kulcsszé minden esetben a rendszeresség: az, hogy a hallgatok akar
naponta hosszabb id6t gyakorlassal, feladatmegoldassal toltsenek.

Sikeres tanulast kivanok.
A szerzo

Budapest, 2018. november



1.1.

1.2.

1.3.

1.4.

1.5.

L.6.

1. fejezet
Szamok irasa, szamszomszédok, kerekités

[rjuk le a kdvetkezd szdmok szamjegyes alakijat!
a) 6 szazas, 3 tizes, 8 egyes
3 szazas, 8 tizes, 6 egyes
Alkossunk mas haromjegyt szamot is a 3, 6, 8 szamjegyekbdl! Adjuk meg a megalkotott sza-
mok szamjegyeinek a valodi értékét!
b) 4 tizes, 23 egyes, 8 szazas
23 tizes, 4 szdzas, 8 egyes
23 szazas, 8 tizes, 4 egyes
c) 52 egyes
52 tizes
52 tizes, 52 egyes
3 szdzas, 26 tizes, 12 egyes

Melyik az a legnagyobb, 5000-nél kisebb szam, amelynek szamjegyeinek dsszege 172

Hagyjuk el az 5 824 617 szam harom szamjegyét uigy, hogy a megmarado négyjegyti szam a le-
heté

a) legnagyobb,

b) legkisebb legyen!

Pétoljuk a ﬁ%g négyjegyl szamban a hidnyzé szamjegyeket a feltételeknek megfelelden!
a) A lehet6 legnagyobb szam legyen!

b) A lehetd legkisebb szam legyen!

¢) A szamjegyek Osszege 7 legyen!

d) A szamjegyek Osszege a lehet6 legnagyobb legyen!

Egy haromjegy(i szdm egyik szdmjegyét letakartuk: 7822.

Melyik allitds igaz, melyik hamis? Melyik allitasrél nem lehet eldonteni a letakart szdmjegy is-
merete nélkiil, hogy igaz vagy hamis?

a) A szam paros.

b) Kisebb 800-nal.

c) A tizesek helyén all6 szamjegy valodi értéke 40.

d) A szazasok helyén all6 szamjegy valodi értéke 70.

e) A szdm szamjegyeinek 0sszege kétjegyt szam.

f) A legkisebb helyi értéken a legkisebb alaki értékii szamjegy van.

Egy szam tizes szomszédainak 6sszege 8010. Az egyik tizes szomszéd 3-mal nagyobb a szamnal.
Melyik ez a szam?



L.7.
a) Irjuk le azokat a négyjegy(i szamokat, amelyekben minden helyi értéken ugyanaz az alaki
értékd szamjegy all!
b) Melyik az a legkisebb, illetve legnagyobb négyjegyti szam, amelyben a szamjegyek 6sszege 3?

1.8. Ha egy haromjegyti szambol kivonunk 18-at, azt a legkisebb haromjegyti szamot kapjuk, amely-
ben az egyik helyi értéken 9-es szamjegy 4all, a masik két helyi értéken allé szamjegy Osszege
pedig 6. Melyik ez a haromjegyti szam?

1.9. Poétoljuk a hianyzé szamjegyeket a névekvoé sorrendbe allitott szamokban!

20 3< 021 <] 18<40f <7 40<4f 4

1.10. Milyen szamjegyeket irhatunk a hianyzé helyekre, hogy helyes legyen a kerekités?
a) Tizesre kerekitiink:

2818 ~290
£ 145~500
3488 ~ 350
678 ~ 670

b) Széazasra kerekitiink:

2181 ~900
£149~500
6215 ~ 600
148 ~ 100

1.11. A tablazatokban megadtuk a valasztott intervallumba tartozé legkisebb vagy legnagyobb sza-
mot, vagy az intervallumba tartozo6 szamok kerekitett értékét. Toltsiik ki a tablazatokat!

1280 1300

9000 9000
4365 4350
104 49

1.12. Keressiink olyan természetes szdimokat, amelyeknek
a) tizesekre kerekitett értékiik és szazasokra kerekitett értékiik is 600!
b) ugyanaz a szam a tizesekre kerekitett értékiik, mint a szazasokra kerekitett értékiik!



1.13.

1.14.

1.15.

1.16.

1.17.

1.18.

1.19.

1.20.

Igaz-e, hogy ha egy szamot el3szor tizesekre, majd a kapott szamot szazasokra kerekitjiik, akkor
ugyanazt a szamot kapjuk, mintha az eredeti szamot rogton szazasokra kerekitjiik?

Egy falu lakosainak szama koriilbeliil 1900 f6. Ha egy négytagu csalad koltdzne a faluba, a lako-
sok szama ugyanarra a helyi értékre kerekitve 2000 6 lenne. Hany lakosa lehet a falunak?

Egy kétjegyl szam elsé jegyét attettiik az egyesek helyére, ettdl a szamjegy valodi értéke 45-tel
csokkent. A masodik szamjegyet attettiik a tizesek helyére, ennek valddi értéke 9-cel novekedett.
a) Melyik volt az eredeti szam? Mi lett beléle?

b) Mennyivel valtozott a szam értéke a szamjegyek cseréjével?

Egy kétjegyli szdm elsé jegyét attessziik a masodik helyre, igy ennek valodi értéke tizedére csok-
ken. A masodik jegyet attessziik az elsé helyre, ennek a szamjegynek a valodi értéke a tizszeresé-
re nd. Melyik lehet a kétjegyti szam?

Gondoltam egy szamot, tizesekre kerekitett értéke 420. Vannak egyenl6 szamjegyei, és a szam-
jegyeinek 0sszege kisebb 10-nél. Mi lehet a gondolt szam?

Gondoltam egy szamot. Szazasokra kerekitett értéke 500. A tizesek és az egyesek szamanak 6sz-
szege 7. Mi lehet a gondolt szam?

Gondoltam egy haromjegy(i szdmot, a szazasokra kerekitett értéke 10-zel nagyobb, mint a tize-
sekre kerekitett értéke. A szazasok helyén 3 all. Mi lehet a gondolt szam?

Gondoltam egy 800-nal nagyobb haromjegyi szamot. Tizesekre kerekitett értéke nagyobb, mint

a szazasokra kerekitett értéke. Az egyesek és tizesek szamanak 6sszege 9. Vannak egyenl6 szam-
jegyei. Mi lehet a gondolt szam?

10



2.1

2.2.

2.3.

2.4.

2.5.

2.6.

2.7.

2.8.

2.9.

2.10.

2.11.

2. fejezet
Maradékos osztas, oszthatosag, legnagyobb kozos oszto,
legkisebb k6zos tobbszoros

Melyik szdmra gondoltunk? Irjuk le miivelettel!
a) Az 5 nyolcszorosanal 3-mal nagyobb.

b) A 7 megvan benne 6-szor, és marad 2.

) A 3 hatszorosa 1-gyel kisebb nala.

d) 4-gyel osztva 8-at kapunk, és marad 3.

Egy természetes szam kétszereséhez hozzdadtuk a haromszorosat, és 300-nal nagyobb szamot
kaptunk. Mi lehet a szam?

Egy természetes szam tizszeresébdl elvettitk a haromszorosat, és 500-nal kisebb szdmot kap-
tunk. Mi lehet a szdm?

Mennyi lehet a harmada annak a szamnak, amely 450-nél nagyobb, de 600-nal kisebb?

a) Egy 76-nal nagyobb, de 106-nal kisebb szdmot osztunk 8-cal. Milyen természetes szam lehet
a hanyados?

b) Egy 76-ndl nagyobb, de 106-nal kisebb szamot osztottunk 8-nal kisebb természetes szammal.
Milyen természetes szam lehet a hanyados?

Mennyivel oszthattuk a 600-at, ha a hanyados 20 és 30 kozott van?

Hany olyan haromjegyt pozitiv egész szam van, amelyhez hozzaadva a husszorosat négyjegyt
szamot kapunk?

Moni egy szamot elosztott 5-tel, de eltévesztette a szamitast. [gy az eredmény 120-szal tobb lett,
mint ha pontosan szamolt volna. Melyik szamot osztotta el Méni, ha 1546-ot kapott?

Angéla a hazi feladataban egy miiveletsor eredményeként 5716-ot kapott. Az ellendrzés soran
észrevette, hogy az utolsé muveletnél 2-vel szorzott a 2-vel valo osztas helyett. Mi lett volna a he-

lyes eredmény?

Gondoltam egy négyjegyli szamra. A harmadat vettem, majd a kapott szamnak djra a harmadat
és igy tovabb, mig végiil 248-at kaptam. Melyik szamra gondolhattam?

Gondoltam egy haromjegyl szamot. Megszoroztam 8-cal, hozzaadtam a szorzathoz 120-at.
1000-nél kisebb, 6-ra végz6dd szamot kaptam. Mi lehetett a gondolt szam?

11



2.12.

2.13.

2.14.

2.15.

2.16.

2.17.

2.18.

2.19.

2.20.

Gyjtsiik 0ssze azokat a haromjegy(i paros szamokat, amelyekben a szamjegyek szorzata 40!

Az aggteleki cseppkébarlang legnagyobb cseppkove 25 m magas. Hany éves lehet ez a cseppkd,
ha 10 évente atlagosan 1 mm-t n6tt?

Tobb gyerek kozott ugy osztottunk szét 36 szal sargarépat és 48 szem didt, hogy mindkettébol
mindenkinek ugyanannyi jutott. Hany gyerek lehetett? Hany szal sairgarépa és mennyi di6 jutott
egy-egy gyereknek?

A buszvégallomasrdl 10 ora 30 perckor egyszerre indultak az A, B és C jeld jaratok. Ezutan az

A jelti buszok 6 percenként indultak, a B jeltiek 8 percenként, a C jeltiek 12 percenként.

a) Mely id6pontokban indult egyszerre mindharom jarat délelétt fél 12-ig?

b) Mely jaratok indultak 10 6ra 42 perckor?

¢) A 10 6ra 30 perces indulds utan, de még fél 12 el6tt hany alkalommal indult egyszerre az A és
a Cjdrat?

d) Héany A jelii busz indult el 11 6ra utan, de fél 12 el6tt?

Ha a 2.a osztaly tanuloi négyesével lilnek padokba, akkor egy tanulé kimarad. Viszont a tanito-
val egyiitt akdr harmasaval, akar 6tosével is sorakozhatnak, nem marad ki senki. Hanyan lehet-
nek az osztaly tanuloi?

Alkossunk négyjegyt szamokat a kovetkez6 szamok sorrendezésével: 2, 5, 1, 7. Hany 3-mal és
hany 6-tal oszthaté szamot taldlhatunk koztiik?

Alkossunk négyjegyt szamokat a kovetkezd szamok sorrendezésével: 5, 4, 4, 4. Hany 2-vel, hany
3-mal és hany 4-gyel oszthatd szamot talalhatunk koztiik?

Melyik az a legkisebb, néggyel oszthat6 6tjegyti szam, melynek minden szamjegye kiilonb6z6?
Melyik az a legkisebb
a) 15-tel,

b) 45-tel
oszthato pozitiv egész szam, amelyben csak a 0 és az 1 szamjegyek szerepelnek?

12



3. fejezet
Tortrészek, tortek

3.1. Mindegyik rajz 1 egész. Allapitsuk meg 1 kis rész értékét! Mennyit ér a sotét rész?

- g
e Sl

3.2. Rajzoljuk meg az 1 egész teriiletl sikidomot, ha
a) ez fél: b) ez harmad: ) ez 2 6tod: d) ez 2 heted:

(1] [1] (1] [T]

3.3. Ennek a szakasznak a hosszusaga legyen 1!

1

3 B g # E { 1 H = = £
Y i i 1 ! ] 1 i T T T T L]
H H H : H i i i i H i i
i i i i i i | i i i i i i

Milyen hosszuak ezek a szakaszok?

[rjuk le a szakaszok hosszat névekvd sorrendben!

13



3.4. Tamas mindig a kisebb szam iranyaba halad tovabb. Merre kell mennie, ha célba akar érni?

4 L i) ) u
‘ 5 a l i
STI:RTE g 3 ; 3 P
:Er_{; IZI E g i E 9 ]JZIEI:
2 ¢ 3 5 I o s !
3 L 2 -
:11 7 3 2 - 1':IJL'-1":
3 4 9 - F5 14
: 5 > T L
4 ” H 1 8 9
n M n i

3.5.

a) Ez a tertilet 1: Mennyit ér ez? Ez 1: Mennyit ér ez?

b) Ez a teriilet 1: Mennyit ér ez? Ez 1: Mennyit ér ez?

c)Ezatertletl:  Mennyit ér ez? Ez 1: Mennyit ér ez?

L

[

4



3.6. Mennyit ér az egész? A sotét? A vilagos? Toltsiik ki a tablazatot!

A B C D
Az egész 10 | 200 90 140 660
A sotét 15 90 40 | 33
A vildgos 90 120 440

3.7. Gondoltam egy szamra, a felének a harmada 40. Melyik szamra gondoltam?
3.8. Melyik az a szam, amelyiknek a felénél 5-tel kisebb szam a 25?

3.9. Melyik a t6bb? 60 felének a hdromszorosa, vagy 60 hdromszorosanak a fele?
3.10. Melyik az a szam, amelynek a 3 6tode nagyobb, mint a 4 hetede?

3.11. Gondoltam egy kétjegyl szamot. Hozzaadtam 14-et, a kapott szam felét vettem, majd az ered-
mény jegyeit felcseréltem. gy végiil 84-et kaptam. Melyik szdmra gondoltam?

3.12. Melyik tobb:
a) 3 szazad méter vagy 3 centiméter?
b) 45 ezred méter vagy 45 centiméter?
c) 27 tized méter vagy 2 és fél méter?
d) negyed méter vagy 25 centiméter?
e) 1 méter 3 negyede vagy 3 méter negyedrésze?

3.13. Melyik tobb:
a) fél éra vagy 50 perc?
b) negyed o6ra vagy harmad o6ra?
¢) 40 perc vagy kétharmad dra?
d) 5 hatod 6ra vagy 60 perc?
e) 3 negyed dra vagy 45 perc?

3.14.
a) Egy iskola tanuléinak a % része, vagyis 426 tanul6 ebédel a menzan. Hany tanuldja van az
iskolanak?

15



3.15.

3.16.

3.17.

3.18.

3.19.

3.20.

3.21.

3.22.

3.23.

3.24.

3.25.

b) A cukorka dra a negyedével, a csokoladé ara pedig az 6todével csokkent tigy, hogy az arleszal-
litds utdn az druk egyenld lett. Mennyibe keriilt a cukorka az arleszallitds el6tt, ha a csokoladé
Uj ara 120 Ft?

Egy zsékban szines golydk vannak. A fele piros, a hatoda kék, a tobbi pedig sarga. Osszesen hény
goly6 van a zsakban, ha 10 db sarga goly6 van?

A gytimolccsel teli lada tomege 7-szer olyan nehéz, mint az iires lada. A teli lada tomege 30 ki-
logrammal nagyobb az iires ldda tomegénél. Mekkora a gylimdlcs tomege, és hany kilogramm
az lres lada tomege?

a) Egy banan tomege 90 g és egy fél banan. Mekkora tomegti az egész banan?

b) A kecskegida feleannyi kaposztat eszik meg naponta, mint a kecskemama. Hany dekagram-
mot esznek meg kiilon-kiilon egy nap alatt, ha 5 nap alatt fogyasztottak el 6 kg kaposztat
kozosen?

A Fold napja alkalmabdl utcai futéversenyt rendeztek. A futék harmada gyerek, a tobbi pedig
feln6tt volt. A felndttek hatoda nyugdijas kora.

a) Hany felnétt futott, ha a nyugdijas kortak 108-an voltak?

b) Hanyan futottak dsszesen?

Katinak 450 Ft-tal tobb pénze van, mint Pali pénzének fele. Hany forintjuk van kiilon-kiilon, ha
egylitt 2850 forintjuk van?

Orsi, Peti és Dori a pénziiket szamolgatjak. Orsinak feleannyi van, mint Petinek. Peti pénze Doéri
pénzének a fele. Petinek 140 Ft-tal van tobb pénze, mint Orsinak. Hany forintjuk van kiilon-kii-
16n?

Hény éves most az az ember, aki 5 év mulva kétszer annyi id6s lesz, mint 5 évvel ezel6tt volt?
Moni 22 éve harmadannyi id6s volt, mint most. Hany éves most Mdni?

Déri a ballagasi meghivokat osztogatja. Hétfon kiosztotta a meghivok harmadat, kedden a ma-
radék negyedét, igy mar csak 9 maradt. Hany meghivoja volt eredetileg?

Egy gyalogturdnak az elsé érdban megtettiik a negyedét, a masodik 6raban a maradék felét.
A harmadik 6raban pihentiink, majd fél éra alatt megtettiik a hatralevé ut harmadat. Ezutan
mar csak 3 km maradt a célig. Hany kilométeres volt a tura?

Egy biceg6, szdz labu szazlabu igy panaszkodik:

a) ,Eppen tizzel t6bb 1dbam f&j, mint ahdny nem.”

b) ,,Fajo labaim szama negyedrésze a nem fajé labaim szamanak.”

©) »Fajo labaim szamanak egyharmada ugyanannyi, mint nem fajo labaim szamanak fele.”
Hany laba nem f4j a szazlabunak az a), b) és c) esetekben?
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4. fejezet
Miiveletek sorrendje, algebrai atalakitasok;
nyitott mondatok felirasa

4.1. Végezziik el a miiveleteket! Ugyeljiink a helyes sorrendre!

a) 16 +23 +45= 97 - 56 - 28 = 2.7.7= 54:6:3 =
64 +23 - 41 = 85-76+13 = 12-5:6= 96:8-2 =
b) 63+ (19 + 11) = 87 - (24 - 14) = 18:(9:3) =
93 - (18 + 47) = 72:(2-4) = 13- (42:7) =
Q) 56-4-7= 38 +54:9 = 1+9:9= 95:5+7.7=
75+3-8= 91-22:2= 48 -4.2= 14-4-32:4=
d) (149 +241)-2 = (627 - 156) - 2 = 4800 : (60 — 50) =
149 + 241 - 2 = 627 — 156 -2 = 4800 : 60 - 50 =

4.2. Pétoljuk a hianyz6 szamokat szamolas nélkiil!

a) (256-98)-0=256-3-98-3 83-8=83-5+83.-0O
b) 3-214-3-138=3-(0-138) 251-3-251=251-00
¢ (176 +0)-5=176-5+21-5 124.7=124-0-124

4.3. Melyik szamra gondoltunk? Irjuk le mivelettel és szdmoljuk ki!
a) A 246 ésa 172 osszegének a kétszerese.
b) A 628 és a 471 kiilonbségének az 6tszorose.
©) A 946 és a 156 négyszeresének a kiilonbsége.
d) A 78 hétszeresének és a 319-nek az 9sszege.
e) A 138 haromszorosanak és a 97 6tszorosének az dsszege.
f) A 249 haromszorosanak és a 86 négyszeresének a kiilonbsége.
g) A 916 és a 659 kiilonbségének és a 248 kétszeresének az dsszege.

4.4. Melyik a tobb? Tegytik ki a megfeleld relaciojelet!

a) (180+61)-20180-4+61-4 79-9080-9-9
b) 5-(183-91)05-183-91 156 -5+ 156 0 165 - 6
) 900-6-9008-90-4-90 23-3.4023-(197 - 185)

4.5.

a) Edesapa hdrom munkatérsaval egyiitt lottézik. A mult héten volt egy haromtaldlatosuk és egy
kéttalalatosuk. Hany forint jutott fejenként, ha a harmas 8475 Ft-ot, a kettes pedig 1205 Ft-ot
ért?

b) 1380 Ft-ot egyenld szamu 5 és 10 forintosokkal szeretnénk kifizetni. Hany pénzérmére van
sziikségiink?
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4.6.

4.7.

4.8.

4.9.

4.10.

4.11.

4.12.

4.13.

4.14.

Torkoska 1000 fityingért vasarolt cukorkat a Manoboltban. Néhanyat 4 fityingért és kétszer any-
nyit 2 fityingért. Hany darab 4 fityinges cukorkat vasarolt Torkoska?

Egy ikertalalkozon 240-en vettek részt olyanok, akiknek egy, 150-en olyanok, akiknek kettd, és
40-en olyanok, akiknek harom ikertestvére van. (Minden testvér részt vett a talalkozon.) Ha-
nyan voltak dsszesen? Hany ikertestvér volt a talalkozon?

Gomboc Artir majusban minden nap megeszik 8 gombdc fagylaltot és 40 dkg csokoladét. Azo-
kon a napokon, amikor siit a Nap, ennél 3-mal tébb gomboc fagyit eszik; amikor nem siit a Nap,
akkor 20 dkg-mal tobb csokoladét fogyaszt. A honap végén Gomboc Artir 6sszeszamolta, hogy
Osszesen 302 gombdc fagylaltot evett meg. Hany kilogramm csokoladét evett meg Gomboc Ar-
tar ebben a hénapban?

Hany éves egy 1200 napos tiindér, ha Tiindérorszagban 1 év 5 hdnapbdl, 1 honap 12 napbdl all?

400 eziist értéke egyenld 50 aranyéval, 50 eziist értéke meg 125 fityingével. Hany arany ér 100
fityinget?

Bori 8 darab kekszet és 6 darab napolyit vasarolt a testvéreinek, 6sszesen 760 forintot fizetett.
A baratainak 6 darab napolyit és 3 darab kekszet vett, és ezekért 510 forintot fizetett. Mennyibe
keriil egy darab keksz és egy darab napolyi?

Egy iskolai kirakodévasarban a kovetkezd cserék torténtek. Egy tollért egy hegyezét és egy radirt
kellett adni. Két radirért viszont négy hegyezot és egy tollat lehetett kapni. Hany hegyez6 ér egy
radirt? Hany hegyez6 ér egy tollat?

Négy tanyér meg két kancsé hét csészét ér és egy tanyér meg két csésze egy kancsot. Hany tanyér
ér egy csészét? Hany tanyér ér egy kancsot?

Oldjuk meg a kovetkez6 nyitott mondatokat a természetes szimok halmazaban!
a) O+0O+0>270

b) 120 < O + 25
0 120< O-25
d) 120 + O > 25
e) 120 - 0 > 25
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4.15. Mindegyik kérdéshez nyitott mondat és rajz is tarozik. Keressitk meg az 9sszetartozokat!

Kérdések:

1. Melyik az a szam, amelyhez 2400-at adva 6000-et kapunk?
2. Melyik az a szam, amelyik 2400-zal nagyobb, mint 6000?

3. Melyik az a szdm, amelyet 6000-bdl elvéve 2400-at kapunk?
4. Melyik az a szam, amelyiknek a négyszerese 2400?

5. Melyik az a szam, amelyiknek a negyede 2400?

6. Melyik az a szam, amelyik 2400-nak a negyede?

| Nyitott mondatok: | Rajzok:

a) [ |- 2400 = 6000 . 6000 2400
< ? =

b) 6000 - /\ = 2400 I @ 22+ 6000

—

c) x + 2400 = 6000 1. “m_ﬁ_
< ? > 2400

d)[ ]-4=2400 IV. 4 2400

e) a =2400/ 4 Vo2400- -4 T\

> -: »~

f) m/4=2400 VIt +
2400

4.16. Dontstik el, hogy az alabbi szovegek koziil melyik illik a rajzhoz!

4.17.

s

a) Szerdan 660 kg narancsot szallitottak el a raktarbol, masnap haromszor annyit. Hany kilé
narancsot szallitottak el a raktarbol ezen a két napon?

b) Két iskolabdl 660 gyerek vett részt a nyari tdborozason. Az egyikbdl kett6vel tobb gyerek
érkezett, mint a masikbdl. Hany gyerek vett részt a tadborozason az egyik iskolabdl, mennyi
a masikbol?

©) A hét végén hdromszor annyian valtottak belépdjegyet a miizeumba, mint pénteken. Osz-

szesen 660 jegy kelt el a harom nap alatt. Hanyan valtottak jegyet pénteken? Hanyan szom-
bat-vasarnap?

Amelyik szveghez nem j6 a rajz, ahhoz készitsiink megfelelét! Irjuk le mindegyik szoveget nyi-
tott mondattal is!

Egy hegedd tokkal egyiitt 56 000 Ft. A hegedii 31 000 Ft-tal dragabb, mint a tok. Mennyibe kertil
a heged tok nélkiil?
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4.18. Peti, Robi és Sara egyiitt 34 évesek. Peti és Sara ikrek. Robi 10 évvel idésebb naluk. Hany éves
a harom gyerek kiilon-kiilon?

4.19. A gyerekek matematika 6ran gy mérik meg a tomegiiket, hogy kettesével allnak fel a mérlegre.
Anna és Bori egyiitt 73 kg, Bori és Dori egyiitt 79 kg, Déri és Anna pedig 76 kg. Hany kilog-
ramm a harom lany tomege kiilon-kilon?

4.20. Kati és Feri kupakokat gytjtenek. Nyolc kupak ér egy poharat, és 40 kupakonként adnak plusz
egy poharat ajandékba.

a) Ferinek 96 kupakja van. Hany poharat fog kapni?
b) Legalabb hany kupakot gytijtott Kati, ha 6sszesen 13 poharat kapott?
¢) Lehet-e valamelyikiiknek 11 pohara?

4.21. Kilenc darab korongra krétaval irtunk 1-t6l 9-ig szdmokat.

DOOOWOOOO®

a) Mennyi a korongokon levé szamok 6sszege?

Harom dobozba rakosgattuk a fenti korongokat. A nagy munka kozben azonban sok esetben
elmosddtak a szamok. Pétoljuk a szamokat gy, hogy a dobozokban levé szamok &sszegére
teljestiljenek az alabbi feltételek!

b) @
elljlcolfsee

‘w T

o
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®O0 |-
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+3 +3

d)
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<ﬁ>89
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4.22.

4.23.

4.24.

4.25.

4.26.

Baldzs és Agnes szamdcét szedtek az erdén. Baldzs 157 szemet taldlt, Agnes 193-at. Hazatérve
egyenléen szétosztottak maguk kozott. Mennyi jutott egy-egy gyereknek?

Balazs javaslata: ontsék Ossze, aztan osszak két egyenld részre.

157 + 193

Péter javaslata: Agnes adja oda Baldzsnak, amennyivel az 6vé tébb.

157

193

Valasszuk ki, hogy melyik osztozkodas tetszik jobban! Javitsuk a hibasat!

A jobb zsebemben 265 Ft van, a balban 375 Ft. Az egyikbdl atteszek valamennyit a masikba, és
elarulom, hogy ekkor ugyanannyi lesz a két zsebemben. Mennyi?

Szamoljunk kétféleképpen!
265 375 ‘ 265

| i

375

Adédm és Agnes golyokat rejtettek a zsebiikbe. Taldljuk ki, hogy kinek hany goly6 van a bal zse-

bében, és mennyi a jobban!

Adém:Ha a jobb zsebembdl 4tteszek 1 golyét a balba, akkor ugyanannyi golyé lesz mindkét
zsebemben. Ha a balbol teszek at 2 golydt a jobba, akkor a jobb zsebemben kétszer annyi
lesz, mint a balban.

Agnes: Ha a jobb zsebembdl 4tteszek 10 goly6t a balba, akkor ugyanannyi golyé lesz a két zsebem-
ben. Ha a balbdl teszek at egyet a jobb zsebembe, akkor kétszer annyi goly? lesz a jobb
zsebemben, mint a balban.

Az alabbi muveletekben a jelek szamokat jelolnek. Melyik jel melyik szamot jelolheti?
A A=nm
A+-A=n

Négy szam 6sszege 1200. Ha a négy szambdl ugyanazt a szamot kivonjuk, akkor az 50, 110, 220
és 340 szamokat kapjuk. Melyik szamot vontuk ki?
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4.27.Mekkora lehet a 2 - A - 3 - m legnagyobb, illetve legkisebb értéke, ha 500 < A < 1000 és
200 < m <3007

4.28. Maté két kiilonboz6 szamot irt le egy papirlapra. Eszrevette, hogy ha mindkett6hoz hozzaadja
a kisebb szam harmadat, a nagyobb 6sszeg négyszer akkora lesz, mint a kisebb 6sszeg. Hanyszo-

rosa a leirt nagyobb szam a leirt kisebb szamnak?

4.29. Harom kiilonboz6 pozitiv egész szam 6sszege 200. A legnagyobb és a legkisebb szam kiilonbsége
150. Mennyi lehet a kozéps6 szam legkisebb értéke?

4.30. Prébalgatassal oldjuk meg a nyitott mondatokat a természetes szamok halmazaban!

A0+1=0-2-2 d)O.-2=20-0-2
b)O-2+20=0-3-30 e) 0 +1999=9199 - 1-8
O-3+100=0-10- 33 f)O:3=0:6+50
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5.1.

5.2.

5.3.

5. fejezet
Logikai feladatok

Egy nemzetkozi atlétikai verseny néi tavolugras eredményérdl az alabbiakat tudjuk:
o Az elsé hat helyen francia, lengyel, magyar, német, orosz és svéd sportold végzett.
» A svéd versenyz6 eredménye volt a leggyengébb.

A franciat csak ketten tudtak megel6zni.

« Harman ugrottak tul a 7 métert.

o A lengyel versenyz6 nem ugrott 7 méteren feliil.

« A magyar kozvetleniil a lengyel mogott végzett.

Az orosz nagyobbat ugrott, mint a német.

Melyik versenyz6 hanyadik helyen végzett?

Bori néninek négy macskaja van: Bolyhos, Cirmi, Fiisti és Kormi. A képeken koruk szerinti sor-
rendben lathatok. Balrol az els6 a legidGsebb, az utolsé pedig a legfiatalabb macska. A macskak
korarol a kovetkezdket tudjuk:

« Nem igaz, hogy Kormi a legfiatalabb.

 Egyik cica sem id6sebb Bolyhosnal.

o Cirmi id6sebb, mint Fiisti.

o Kormi késébb sziiletett, mint Cirmi.

[rjuk mindegyik macska rajza al4 a nevét!

A nyéri téborozéson Andrea, Bea, Cili, Ddri és Eva sétra egymas mellett egy sorban helyezkedik
el. A satrakrdl tudjuk, hogy:

o Bea és Eva sétra egymas mellett all.

o Andrea és Ddri satra nem szomszédos egymassal.

» Az utolsé sator Andreaé.

o Eva satrat Dori sdtrdnak bal oldali szomszédjaként ldtod az dbrén.

Melyik sétor kié? Irjuk a satrak alé a ldnyok nevét!

ANARANI/ANA
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54.

5.5.

5.6.

5.7.

5.8.

Megnyomtam az automata 1-es és 2-es gombjat; sonkat és zsemlét adott. Megnyomtam az 1-es,
a 3-as és a 4-es gombjat: narancsot, siiteményt és zsemlét adott. Amikor a 4-es és 5-6s gombjat
nyomtam meg, akkor siiteményt és fagylaltot adott. Mit adna vajon, ha a 3-as és 5-6s gombjat
nyomnam meg?

Egy automatdn egymas alatt 6t kiilonb6z6 szinli gomb talalhato: piros (P), sarga (S), zold (Z),
kék (K), fehér (F). A kovetkezoket tudjuk a gombok szinérol:

o A két felsé gomb koziil az egyik piros, a masik sarga.

o A kétalsé gomb koziil az egyik z6ld, a masik kék.

o A harom kozéps6 gomb koziil valamelyik fehér, valamelyik kék és valamelyik piros.

[rjuk a gombok szinét a megfelel$ vonalakra!

O
|

O
|

Nekeresd orszagban a kiraly furcsa torvényeket hozott. Megvaltoztatta a hét napjainak sorrend-
jét, és igy megalkotta a kiralyi hetet. Az alabbi torvényben minden nap neve a kiralyi hét napja-
ira vonatkozik.

o A hét els6 napja a csiitortok.

o A csiitortok el6tti nap a péntek.

 Szerda négy nappal hétf6 el6tt van.

» A kedd két nappal a szerda utan kovetkezik.

» A szombat és a szerda nem egymast kdvetd napok.

Soroljuk fel a megfelel6 sorrendben a kiralyi hét napjait!

Mazsola és Tadé szamkitalalost jatszanak. Tadé gondol egy négyjegyli szaimra, Mazsola pedig
megprobalja kitalalni. Az els6 tipp: 7652. Mazsola két szamot eltalalt, de egyik sincs j6 helyi ér-
téken. A masodik tipp: 8721. Mazsola ismét eltalalt két szamot, de egyik sincs jo helyi értéken.
A harmadik tipp: 4237. Mazsola ismét eltalalt két szamot és mindkettd jo helyi értéken is van.
A negyedik tipp: 4587. Mazsola itt egyik szamot sem taldlta el. Melyik négyjegyti szamra gondolt
Tadé?

Tappancs, Bambu és Bundi baratok. Az egyik barna, a masik fehér, a harmadik foltos kutya. Egy-
egy kutya csak a hust, csak a csirkecsontot vagy csak a kutyaropit szereti. A fehér kutya szereti
a kutyaropit. Bambu nem egyszin{i. A hust kedvel6 kutyat Tappancsnak hivjak. Melyik kutya
mit szeret és milyen szin(i?
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5.9.

5.10.

5.11.

5.12.

5.13.

5.14.

Négy barat, Andras, Gabor, David és Csaba egy négyemeletes haz négy kiilonb6z6 emeletén
lakik. Mind a négyen sportolnak, egyikiik uszik, masik kosarlabddzik, harmadik kajakozik, ne-
gyedik tollaslabdazik. A kosarlabdazo, az isz6 és Csaba, mindharman Andras alatt laknak. Az
uszonak egy emeletet kell felmenni az otthonabdl, ha meg akarja latogatni Davidot, és egy eme-
letet le, ha a tollaslabddzét szeretné felkeresni. Ki mit sportol, és hanyadik emeleten lakik?

A kosarlabda kupa bajnoka, a Rugélab csapat. A csapat 6t legeredményesebb jatékosa: Balazs,
Kristdf, David, Tamas és Levente 0sszeszamoltak a kupan szerzett pontjaikat, és a kovetkezoket
mondték. ,,Oten dsszesen 300 pontot dobtunk. Aki kéziiliink a legtobbet dobta, az 100 pontot
dobott, aki a legkevesebbet, az 35-6t. Leventénél csak Balazs ért el tobb pontot, és David nem do-
bott tobbet, mint Kristof. Tamas és David koziil az egyik 15 ponttal dobott tobbet, mint a masik.
Tamas és Kristof ugyanannyi pontot szerzett.” Ki hany pontot dobott a kosarlabda kupan?

A négy viragtiindér: Fehér, Piros, Sarga és Kék négy viragban lakik. Az egyikiik a fehér liliomban,
masikuk a piros rézsaban, harmadikuk a sarga napraforgéban, negyedikiik pedig a kék harang-
viragban. Tudjuk, hogy Fehér nem a piros rézsaban, Piros nem a sarga napraforgoban, Sarga nem
a kék harangviragban, Kék nem a fehér liliomban és nem a piros rézsaban lakik, valamint egyi-
kiik sem lakik a nevével megegyez6 szinii virdgban. Milyen viragban lakik Sarga tiindér?

Momo a kovetkezoket allitja:

» A zsebemben van fehér golyo.

« A zsebemben nincs fekete golyd.

A zsebemben fekete és fehér golyo is van.

Mi van valéjaban Momo zsebében, ha Momo¢ allitasai koziil ketté hamis és egy igaz?

Az allatok erdei iskolajaban 6t jo baratnak egy-egy kedvenc csemegéje (hus, lekvar, méz, sajt, tej)
van. Ezekrol a kovetkezoket mondjak:

o Brumi: Morci a lekvért szereti. En a tejet szeretem.

o Cirmi: En a tejet szeretem. Egérke a sajtot szereti.

o Egérke: En a tejet szeretem. Morci a mézet szereti.

+ Morci: En a lekvart szeretem. Tappancs a hust szereti.

o Tappancs: En a hust szeretem. Brumi a mézet szereti.

Kinek mi a kedvence, ha mindegyik j6 barat egyik allitasa igaz, a masik pedig hamis?

Hany allitas igaz az dbran lathato logikai lapokra az aldbbiak koziil?

1 () oo a

» Mindegyik kicsi lap sima.

 Van olyan lap, amelyik nem Kkicsi.

 Egyetlen haromszog alaku lap sem nagy.

« Van olyan nem lyukas lap, amelyik haromszog.
 Van olyan lap, amelyik nem kicsi és nem négyzet.
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5.15.

5.16.

5.17.

5.18.

5.19.

5.20.

5.21.

Kati mama csak olyan rétest siit, amit unokai (Emese és Virag) szeretnek, de Emese és Virag
tobbfajta rétest szeret, mint amennyit Kati mama siitni tud. Hany allitds igaz Kati mamadra az
alabbiak kozal?

« Ha Kati mama megsiit egyfajta rétest, akkor azt unokai szeretik.

» Ha Emese és Virag szeretnek valamilyen rétest, akkor azt Kati mama biztos, hogy megsiiti.

« Ha Emese és Virag nem szeretnek valamilyen rétest, akkor azt Kati mama nem is siiti meg.

« Ha Kati mama nem siit meg valamilyen rétest, akkor azt Emese és Virag nem is szereti.

Gomboc Artur sziiletésnapjara 2 epres, 3 malnds, 4 mogyords és 5 rizses csokoladét kapott Pi-
curtol, melyek koziil négyet azonnal megevett. Az alabbi allitasok koziil mely(ek) igaz(ak) bizto-
san a megmaradt csokolddékra?

» Egyik sem mogyoros csokoladé.

» Van kozottiik mogyords csokoladé.

o Legalabb haromfajta csokoladébdl maradt.

« Mind a négyfajta csokoladébdl maradt.

 Van kozottiik rizses csokoladé.

Ot fi, Andras, Baldzs, Csaba, Dani és Emil koziil ketten sz6kék, hdrman barna hajiak. Andrés
és Balazs hajszine ugyanolyan. Balazs és Dani haja kiilonboz6 szinfi, illetve Dani és Emil haja-
nak szine sem egyforma. Kiknek barna a haja? Kik a sz6ke hajuak?

Egy osztdlyba 15 lany jar, kettd koziilitk szemiiveges. Osszesen 9 szemiiveges van az osztalyban,
és a fiuknak a fele szemiiveges. Mennyi az osztalylétszam?

Egy negyedik osztalyba 35 gyerek jar; 25 koziiliik lany, 12 gyerek meg szemiiveges. Az osztalyba
jaré fink koziil 7 nem hord szemiiveget. Hany szemiiveges lany jar az osztalyba?

Egy fordit6 asztalan 12 konyv hever, 7 koziilik nem francia nyelvii, négy meg regény. A regények
koziil 3 nem francia nyelvli. A konyvek koziil hany van olyan, amelyik francia nyelvli, de nem
regény?

A 4. osztaly tanul6i koziil 14-en matematika versenyen, mdsnap pedig 18-an helyesirasi

versenyen vettek részt. Az osztaly négy tanuldja nem volt egyik versenyen sem.

a) Legfeljebb hany tanulé lehet ebben az osztalyban?

b) Legalabb hany tanuldnak kell lenni ebben az osztélyban?

¢) Hany tanul6 van az osztalyban, ha tudjuk, hogy pontosan 8 tanuld vett részt mindkét verse-
nyen?
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5.22. Laci és Peti logikai jatékot jatszottak. Aki a feltett kérdésre tudta a valaszt, nyert egy kockat. Ha
mindketten jol valaszoltak, mindketten kaptak egy-egy kockat. A megnyert kockaikbdl a kovet-
kezd alakzatokat épitették.

Laci alakzata: Peti alakzata:

a) Hany kérdésre adtak jo valaszt a fiuk?
b) Hat kérdésre mindketten jol valaszoltak.
« Hany kérdésre tudta csak az egyik fia a valaszt?
« Hany kérdésre tudta legalabb az egyikiik a valaszt?
» Hany kérdésre nem tudta egyikiik sem a valaszt, ha 6sszesen 21 kérdés volt?

5.23. Irjunk a 4x4-es tablazat minden kis négyzetébe egy-egy szamot az 1, 2, 3, 4 szdmok koziil ugy,
hogy egyik sorban és egyik oszlopban se legyen két egyforma szam! Néhany helyen két négyzet
kozos oldalara egy korbe egy szamot irtunk. Ez azt jelenti, hogy a két négyzetbe olyan szamokat
kell irnunk, amelyek szorzata a korbe irt szam.

@_
@_

5.24. Egy kocka minden csucsaban iil egy-egy torpe. Két torpe szomszédos, ha egy él koti dssze a cst-
csokat, ahol iilnek. Minden torpe vagy mindig igazat mond, vagy mindig hazudik. Minden térpe
azt mondta, hogy pontosan két hazudds szomszédja van. Legtobb hany igazmondé torpe lehet,
ha mindegyik térpe tudja mindegyik masikrél, hogy igazmondé vagy hazug? Irjunk a kocka
csucsaihoz I betfit, ha ott igazmondé, és H betiit, ha ott hazug torpe il akkor, amikor az igaz-
mondd torpék szama a lehetd legnagyobb!

<t
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5.25. Gergd harom 1 szintes, hdrom 2 szintes és harom 3 szintes tornyot allitott fel az abran lathatd
négyzet kis négyzeteire ugy, hogy egyetlen sorban és egyetlen oszlopban sincs két azonos ma-
gassagu torony. Ezutan két oszlop folé odairta, hogy onnan hany tornyot lehet latni abban az
oszlopban. Az oszlopban a magasabb torony takarja a mogotte allé alacsonyabbat, igy az nem
latszik. Ugyanezt megtette egy sorral is. Irjuk be minden kis négyzetbe, hogy az ott 4116 torony
hany szintes!

«— N
«— N

2—
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6. fejezet
Kombinatorikai feladatok

6.1. Az ottagu siincsalad esténként elindul eleséget keresni. Siin papa mindig el6l megy, siin mama

6.2.

6.3.

6.4.

6.5.

6.6.

pedig zarja a sort. A harom stingyerek: Siini (S), Tiisi (T) és Gomboc (G) pedig kozépen, egymas
mogott halad. Soroljuk fel, milyen sorrendben mehetnek! Keressitk meg az 6sszes lehetséget!

Egy méhecske egymas utan négy kiilonbo6z6 viragra szallt: muskatlira, tulipanra, rézsara és vio-
lara. Tudjuk, hogy a rézsa utan azonnal a muskatlira szallt. Soroljuk fel, hogy milyen sorrendben

szallhatott a viragokra!

Maténak a kovetkezd négy szamkartydja van:

0 4 5 3

Ebbdl a négy szamkartyabdl harmat egymads mellé rakva haromjegyt szamokat allit el6 ugy,
hogy péros szamjegy mellett csak paratlan, paratlan szamjegy mellett csak paros allhat. Irjuk le
az Osszes lehetséges szamot, amelyet el6allithatott!

Hanyféleképpen tud Kati, Peti, Gergd és Nori a tornasorban egymas mellé allni ugy, hogy:
o 10 mellé csak lany és lany mellé csak fia allhat, és
« Kati és Peti egymas mellett alljon?

Gabi hat szines tanyért rak egymas tetejére, két sargat, két kéket és két zoldet uigy, hogy azonos
szind tanyérok nem keriilhetnek egymas tetejére. Gabi kedvenc szine a kék, ezért legfeliil mindig
kék tanyér van. Hany napig tudja Ggy rakni a tanyérokat, hogy minden nap mas sorrendben
legyenek?

Andris kor, haromszog és négyzet alaku kekszeket siitott, mindegyiket hairomféle méretben:
nagy, kozepes és kicsi. Andris harom kiilonb6zé mérett kekszbdl egy siiteményt ragaszt Osz-
sze ugy, hogy mindegyik kekszet nala nagyobb méret(i kekszre ragasztja, igy mindharom keksz
formaja latszik az Osszeragasztas utan is. Hairomszogre nem ragaszt négyzetet, és két egyfor-
ma alaku kekszet sem ragaszt egymasra, igy példaul az abran lathaté siiteményt nem késziti el.
Hanyféle siiteményt készithet igy Andris?
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6.7.

6.8.

Torpicur és Torpilla zaszlokkal tizennek egymasnak. Mindkett6jiiknek harom zaszldja van,
ilyenek:

O [*] [

A zészlokat mindig egymads al4, a lehet6 legmagasabbra huzzék fel. Uzeneteik példéul ilyenek
lehetnek:

O X

Elmentem otthonrdl: * Kész az ebéd: O

Hanyféle tizenetet kiildhet Torpilla Torpicurnak, ha egy-egy tizenetben
a) mindharom zaszlot felhasznalja?

b) 2 vagy 3 zaszIot hasznalhat?

c) legfeljebb 2 zaszlot hasznalhat fel?

Micimacko elmegy Robert Gidahoz, kdzben meglatogatja titba esé baratait. Csak a nyilak ira-
nyaba haladhat.

Micimackd

Fiiles

Malacka

Nyuszi Kanga Rébert Gida

Hanyféle utvonalon haladhat Micimacko, ha kdzben
a) csak 1 baratjat akarja meglatogatni?

b) csak 2 baratjat akarja meglatogatni?

¢) csak 3 baratjat akarja meglatogatni?

d) mind a 4 baratjat meg akarja latogatni?
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6.9.
a) Hanyféleképpen mondhatjuk ki helyes sorrendben az évszakok nevét?
b) Hanyféle sorrendben mondhatjuk helytelen sorrendben az évszakok nevét?
c) Abrazoljuk kérben az évszakokat! Hanyféle jo, és hanyféle rossz sorrend van?

&

6.10. Tornaszlanyok 6t kiilonboz6 szint karikat helyeztek az abra szerint a talajra. A karikak szine:

kék (k), fekete (f), piros (p), sarga (s), zold (z). Hogyan lehetne masként elrendezni a szines kari-
kakat, ha a fekete és a z6ld karika helyét nem valtoztatjuk?

P

6.11. A csalad vendéglében ebédelt. Mindenki az alabbi étlaprol valasztott egy levest, egy foételt és egy
desszertet.

LEVESEK:

¢ Husleves (H)

¢ Gyiimolcsleves (Gy)
FOETELEK:

e Spagetti (S)

e Pizza(P)
DESSZERTEK:

e [agylalt (F)

e Tortaszelet (T)

a) Milyen Osszeallitasok koziil valaszthattak? Soroljuk fel az 6sszes lehet6séget!
b) A csaladban nem volt két olyan ember, aki pontosan ugyanazt a harom fogast valasztotta.
Legfeljebb hanyan lehetnek a csaladban?

6.12. Otf6s csapatbol hdnyféleképpen valaszthatunk két f6t, akik képviselik a csapatot?
Hogyan valtozik a lehet6ségek szama, ha az 6t emberbdl harom {6t kell valasztani?
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6.13.

6.14.

6.15.

6.16.

6.17.

6.18.

6.19.

6.20.

Van 4 szal margarétank, 1 szal fréziank és 2 szal jacintunk. Ezekbdl két csokrot szeretnénk kot-
ni, az egyik csokor haromszalas, a masik négyszalas lesz. A viragokat a neviik kezdébettjével
jeloljik (margaréta: M, frézia: F, jacint: J). Keressiik meg az 6sszes lehetdséget! (Nem tekintjitk
kiilonbozbéeknek pl. az MMF és az MFM 0Osszetétel(i csokrokat.)

Egy tarsasjatékban egy piros, egy kék és egy sdrga szabdlyos dobdkockéaval dobunk egyszerre.
A jatékot akkor kezdhetjiik, ha a harom kockan 1évé pottyok szamanak 6sszege hat. Hanyféle-
képpen dobhatunk hatot a harom kockaval?

A tollaslabda csapatban négy lany: Anna, Blanka, Kincsé és Dorka és négy fia: Zoltan, Gabor,
Maté és Péter jatszik. A vegyes paros bajnoksagra négy part indit a csapat, minden parban egy
fia és egy lany van, és mind a nyolc jatékos pontosan egy parban szerepel. Hanyféleképpen alkot-
hatnak a csapat tagjai négy part a vegyes parosra, ha minden parban a fit magasabb a lanynal?
A lanyok magassaga: Anna 140 cm, Blanka 145 cm, Kincsé 147 cm és Dorka 150 cm.

A fitk magassaga: Zoltan 146 cm, Gabor 148 cm, Maté 149 cm és Péter 152 cm.

Hanyféle két vagy haromgombocos fagyit vehetiink, ha a csokolddé, vanilia, eper, citrom izek
koziil valaszthatunk, nem vesziink két egyforma izii gombocot, és

a) a fagyit kehelybe kérjiik?

b) a fagyit tolcsérbe kérjitk?

Az abran lathatd, nyolc kis négyzetbdl allo téglalapbdl két kis négyzetet kivagunk ugy, hogy
a megmarado alakzat ne essen szét, azaz a megmaradd négyzetek oldalaikkal csatlakozzanak
egymashoz. Hanyféle lehet a megmaradé alakzat? (Két alakzat kiilonb6z6, ha nem tudjuk pon-
tosan egymasra rakni 6ket, igy egy alakzatot és a tiikorképét sem kiilonboztetjitk meg.)

Az abran lathat6 kerek tdlcara hét kerek muffint rakunk, két narancsosat és 6t csokisat. Hany-
féleképpen tehetjiik a talcara a muffinokat, ha az egyforma iz(i muffinokat nem kiilonboztetjitk
meg, és két elrendezést nem tekintiink kiilonbozdének, ha az egyik szerint elrendezett talcat kor-
beforgatva a masik elrendezést kapjuk?

Egy jegyautomata csak 200, 100 és 50 forintos érméket fogad el. Petinek pontosan 500 Ft-ot kell
bedobnia. Van 3 db 200 forintosa, 5 db 100 forintosa és 2 db 50 forintosa. Hogyan fizethet? Ke-
ressitk meg az 0sszes lehetdséget!

Az udit6italos automataba 5, 10, 20, 50, 100 forintos érméket lehet bedobni. Pisti 140 Ft-ért 4s-

vanyvizet vett, amit 6 darab érmével fizetett ki. Melyik érmébdl mennyit haszndlhatott el, ha
pontosan szamolta ki az dsszeget?
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7.1.

7.2.

7.3.

74.

7. fejezet
Atvaltasok (hosszusag, Girtartalom, tdmeg, id6)

Maté megmeérte néhany targy hosszusagat. A mért értékeket leirta, de nem irta melléjiik a mér-
tékegységeket. Egészitsiik ki Maté feljegyzéseit a megadott mértékegységek koziil a megfeleldvel!

milliméter (mm) centiméter (cm) deciméter (dm)

A tolltartd hossza 235 ...... , szélessége majdnem 1 ...... , Mmagassaga4......

A cédulak néhany zsinér hosszat mutatjak.

500 m 50dm 5m5cm 5dm 50 cm 550 cm

a) Vannak-e egyenl6 hosszu zsinérok?

b) Valasszuk ki a legrévidebbet!

¢) Melyik zsindr fél kilométer hosszu?

d) Melyik két zsinér kozott van fél deciméter kiilonbség?

Maté, Kati és Laci nagy arasszal mérték le egy tabla szélességét. A nagy arasz a kinyujtott hiively-

kujj és kisujj vége kozti tavolsag.

Maté 14, Kati 21, Laci pedig 15 arasznak mérte ugyanannak a tablanak a szélességét.

a) Kinek a legkisebb az arasza?

b) A tabla szélessége 210 cm. Hany centiméteres Kati és Laci arasza?

¢) Maté araszanak hossza 15 cm. A tabla magassagat 8 arasznak mérte. Hany centiméter a tab-
la magassaga?

a) Irjuk be a hidnyz6 mérészdmokat gy, hogy a nyil az els6 mennyiség tizszeresére mutasson!

51m [—» m

37mm |—» cm

b) Irjuk le az alabbi szimkartyakbdl alkothaté dsszes olyan pért, ahol a nyil az elsé mennyiség
tizszeresére mutat! (Egy szamkartyat tobbszor is felhasznalhatunk.)

9cm 9m 9dm 900 m 90 cm
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7.5. A rajzon lathato tertiletet felezni szeretnénk. Az S ponttol mérve mekkora tavolsagra huzzuk

meg a vastag vonalra meréleges vonalat?

S

250 cm

160 cm

8m

7.6. Pisti, Kati és Zoli eldontétték, hogy naponta masfél liter folyadékot fognak fogyasztani fejenként.
A kovetkez6 folyadékokat fogyasztjak:

egy bogre kaka6é | 3dl
egy poharviz | 1 ésféldl

egy kulacs szorp | fél liter

egy doboz rostos 2dl
gyumolcslé

egy csésze tea | masfél dl

Az els6 nap estéjén Osszeirtak, hogy ki mit ivott aznap.

Pisti ezeket sorolta fel: Kati ezt irta fel:

Reggel: | egy bogre kakad egy doboz rostos gyumoicsle
az 5. ora végeig mind a negy

szlnetben egy-egy csesze tea

Délelétt: | fel kulacs szorp

Délben: | egy pohar viz két pohar viz
Délutan: | a kulacs sz6rp masik fele semmi
Este: | egy csésze tea egy bogre kakad

a) Mennyi folyadékot fogyasztottak a gyerekek az elsé napon?

b) Legalabb mennyivel kell tobbet inniuk, hogy elérjék a minimum masfél litert?

¢) Zoli mindig a 2 dl-es poharabol iszik. Legkevesebb hanyszor kell toltenie a poharaba egy
nap, ha el akarja fogyasztani a kivant mennyiséget?

7.7. A kadba vizet engediink. Egy perc alatt 6 liter viz folyik a csapon at. Negyedoraig folyt a viz.
Van-e 1 hl-nyi viz a kadban?
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7.8.

7.9.

7.10.

7.11.

712.

A nyil jelentése: ennél » ez.
kisebb trtartalmu

\

9 liter

50 ‘/

a) Rajzoljuk meg a hianyzé nyilakat!
b) Irjuk a keretekbe az (irtartalmakat:
9dl, 95 cl!
¢) Irjuk le névekvd sorrendben az Grtartalmakat!

Egy tizemben kétféle asvanyvizet palackoznak. A szénsavasbol masfél litert toltenek egy palack-

ba, és 6 palackot csomagolnak egy kartonba. A szénsavmentesbol két és fél litert toltenek egy

palackba, ezeket négyesével csomagoljak kartonba.

a) Hany liter viz van egy kartonban a szénsavasbdl, illetve a szénsavmentesbdl?

b) Egy teherautéra 20 karton szénsavas és 15 karton szénsavmentes asvanyvizet raknak. Hany
liter viz van a teherautén?

¢) Ahany egész hektoliter vizet rendel egy iizlet ugyanabbdl a fajta vizb6l, annyi karton ajandék
tditditalt kap jutalomként mellé. Osszesen hény karton ajéndék tiditéital jar annak az tizlet-
nek, amelyik a fenti szallitmanyt rendelte?

Maria néni 4 liter malnaszorpot készitett, majd 3 dl-es és fél literes tivegekbe toltotte.

a) Hogyan valaszthat ki tivegeket a malnaszorp tarolasdhoz, ha minden iiveget teletolt, és igy
mind a 4 liter szorp bekertil az tivegekbe?

b) Mindkét fajta tivegbdl 10-10 darab van otthon. Mennyi szorp lenne 6sszesen, ha Maria néni
minden tiveget meg tudna tolteni?

¢) Maria néni 3 dl szorp6t a piacon 300 Ft-ért arul. Az Givegért nem szamol fel dijat. Mennyi
pénzt kap, ha elad egy liter szorpot?

A malnaszorpot fél literes tivegben aruljak, melynek ara 480 Ft. A felhaszndlasi javaslat szerint
1 dl sz6rphoz 7 dl vizet kell tenni. Mennyibe kertil 3 dl higitott szorp?

Négy egyforma hordé mindegyikében van valamennyi viz. Az elsé hordét félig, a masodikat
a negyedéig, a harmadikat a nyolcadaig toltotték meg. A negyedik hordéban 15 dl viz van.

Ha a négy horddban 1évé vizet dsszedntenénk, akkor éppen megtelne egy hordo.

a) Hanyad részét tolt6tték meg vizzel a negyedik hordénak?

b) Hany liter viz fér egy-egy hordéba?

¢) Mennyi viz van a horddékban kiilon-kiilon?
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7.13.

7.14.

7.15.

7.16.

7.17.

7.18.

Melyik szatyorban van t6bb, mint 5 kil6 aru?

a) Fel kilo kenyér, 2 kg liszt, 30 dkg felvagott, masfél liter viz, 25 dkg vaj.

b) 3 és fél kg alma, 60 dkg banan, 40 dkg eper, masfél kg meggy.

¢) 1 kil6 35 dkg-os kaposzta, 3 negyed kg hagyma, 120 dkg paprika, fél kil6 paradicsom.
d) 3 kil6 45 dkg-os gorogdinnye, mastél kilo sz4l6.

Hany kilogramm egy 2 negyed tonnas k6 tomege?
Egy bonbon tomege diszdobozzal egyiitt negyed kilogramm. A dobozban 18 szem bonbon volt.
Gyuszi és Niki megették az dsszes bonbont. Niki 7 dekagrammot evett, feleannyit, mint Gyuszi.

Hany gramm a doboz tomege?

A csemegetizletben a pirospaprikat egyforma kis vaszonzacskdkba csomagoljak. A mérleg az
abran lathaté moédon egyenstlyban van.

N,
' g

|

=

a) Hany gramm pirospaprika van egy zacskoban?

b) Mekkora tomeg van egy-egy serpenydben?

Harom kosarban 6sszesen 70 kg alma volt. Az elsé kosar fele elfogyott, igy mar csak 8 kg alma

van benne.

a) Hany kilogramm alma van még a harom kosarban 6sszesen?

b) A masodik kosarban kétszer annyi alma van, mint a harmadikban. Melyik kosarban meny-
nyi alma van?

¢) Mennyit kell attenni a masodik kosarbol a harmadikba, hogy ugyanannyi alma legyen
mindkettdben?

Tiindérvarosba négy telepiilésrél indul reggelente busz.

TELEPULES INDULASI IDO MENETIDO ERKEZESI IDO
Nekeresd 7 Ora 6 perc 110 perc 8 ora 56 perc
Kukutyin 6 Ora 21 perc 122 perc ....0ra.... perc
Torpefalva 7 o6ra 15 perc ..... perc 9 ¢6ra 11 perc
Taltosfold ....0ra .... perc 118 perc 10 6ra 46 perc

a) Irjuk be a tabldzatba a hidnyzé adatokat!
b) Hany perccel indul korabban Kukutyinbdl a busz, mint Térpefalvarol?
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7.19.

7.20.

7.21.

7.22.

A kertileti tavolugro verseny 9 oratol fél 1-ig tartott. Maté a verseny kezdete utan 82 perccel ke-
riilt sorra. Barnus ugrasaig a kezdést6l haromnegyed ora telt el. Lackd a verseny vége el6tt 120
perccel ugrott. Dani a vége el6tt masfél draval keriilt sorra.

a) Ki ugrott el8szor?

b) Hany o6rakor keriilt sor a gyerekek ugrasara?

¢) Endre ugrasara negyed 12-kor keriilt sor. A verseny kezdetétl mennyi id6t kellett varakoznia?

Julcsi nem tud elaludni, mert koran kellett agyba bujnia, ezért a digitalis ébresztéorat nézegeti,
ami 20:07-et mutat. Azon gondolkodik, hogy mennyit kell varnia arra, hogy legkozelebb az éran
ugyanezek a szamjegyek jelenjenek meg valamilyen sorrendben. (Az 6ran éjfélkor 00:00 jelenik
meg, hajnali egykor 01:00.) Hany 6rat kell Julcsinak varnia?

Edit, Hanna, Maté, Peti és Zoli ugyanabba az uszodaba jarnak edzésre. Az abra a hétf6i edzésiik
idejét és id6tartamat mutatja.

gyerekek
Zoli
Peti
Maté
Hanna
Edit
» id6

14:00 14:30 15:.00 15:30 16:00 16:30 17:00 17:30 18:00 18:30

a) Kik kezdik ugyanabban az id6pontban az edzést?
b) Kiknek tart ugyanannyi ideig az edzés?

¢) Kinek az edzése tart a leghosszabb ideig?

d) Kinek van edzése hétfén fél haromkor?

e) Hany percig tart Edit edzése?

Egyik alkalommal Peti, Dani és Balazs abban versenyeztek, hogy ki tud hosszabb id6n at fiig-
geszkedni a borddsfalon. Az id6t egymads utan mérték. Harman Osszesen 3 perc hijan negyed
orat fliiggeszkedtek. Peti 16 masodperccel tovabb birta, mint Dani. Baldzs kétszer annyi ideig
birta, mint Dani.

a) Hany percen at fiiggeszkedtek 0sszesen a fiuk?

b) Hany masodpercig fliggeszkedtek dsszesen a fiak?

¢) Hany masodpercen at fiiggeszkedtek kiilon-kiilon?

37



7.23.

7.24.

7.25.

Egy urnaba beletettek egy golydt reggel 8 6rakor. Pontosan 1 perc mulva beletesznek még egyet.
Ismét és ismét egy perc elteltével mindig annyit, amennyi akkor benne van. Pontosan 9 érakor
telik meg az urna.

a) Mikor lesz kétszer annyi goly6 az urnaban, mint a 10. percben?

b) Mikor volt feleannyi, mint a 12. percben?

¢) Mikor volt félig az urna?

Hany déra van most, ha az el6z6 dél 6ta kétszer annyi ido telt el, mint amennyi a kévetkezo6 délig
hatra van?

Egy pénteki napon Bence és Marci a sziiletésnapjukrol beszélgettek. Bence ezt mondta Marci-
nak: ,,Pontosan 360 6ra mulva kezdjiik innepelni a sziiletésnapomat”. Marci igy valaszolt: ,,Ez
csak 144 éraval kezdédik késébb, mint az enyém”.

a) Hany 6ra mulva kezdédik Marci inneplése? Hany éraval tobb ez, mint 1 hét?

b) Hany nap mulva kezdik megiinnepelni Bence sziiletésnapjat?

¢) Milyen napon kezdik megiinnepelni Bence sziiletésnapjat?
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8. fejezet
Geometria

8.1. Tegyiik igazza a nyitott mondatokat a sikidomok bettjelének beirasaval!

AZ) .ccoviieieininenen...... sikidomok nem sokszogek.

AZ) cocoveiiiiiiinennnn....... sikidomok sokszogek.

Az) ..cccooeveieinennenn....... sikidomokat gorbe és egyenes vonalak hataroljak.
A(Z) coooviieiiiiiiieneen... ... sokszOgeknek van derékszoge.

AZ) cocovevviiiiininennn ... sSOkszogeknek van parhuzamos oldalparja.

AzZ) coooveeiiiiiiiiiiininnn ... sokszogek téglalapok.

A(Z) .ccooieeiiiiniiinneen...... sokszOgeknek minden oldala egyenld hosszu.

8.2. Figyeljiik meg az alakzatokat!

Vilaszoljunk az alabbi kérdésekre!
a) Melyek a téglalapok?
b) Melyek a nem tiikros alakzatok?
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8.3. Valogassuk szét az alabbi sikidomokat a megadott tulajdonsagok szerint, és irjuk be a sikidomok
bettjelét a tablazat megfelel6 mezdjébe!

\
| G|\
\

Van derékszoge Nincs derékszoge

Neégyszog

Nem négyszog

8.4. Hany igaz allitas van a kovetkezok kozott?
« Van olyan téglalap, melynek minden oldala egyenl6 hosszu.
 Van olyan rombusz, melynek minden oldala egyenlé hosszu.
o A téglalap atldi felezik egymast.
« Minden deltoidnak két tiikortengelye van.
« Nincs olyan négyszog, ami nem téglalap.
o Minden négyzet deltoid.
« Van olyan négyzet, amely téglalap.
 Van olyan rombusz, amely négyzet.

8.5. A bettikkel jelolt alakzatok koziil melyek egészithetik ki az aldbbi sikidomot téglalappa? (A ki-
egészités soran az alakzatok nem fedhetik egymast.)

Az alakzatok alatti négyzetekbe irjunk I betiit, ha igen, és N bettt, ha nem!
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8.6.

8.7.

8.8.

8.9.

8.10.

8.11.

8.12.

8.13.

Egy négyzet egy bels6 pontja a négyzet egyik oldalatél 3 cm, a masiktol 5 cm, a harmadiktdl
7 cm, a negyediktdl pedig 9 cm tavolsagra van. Hany centiméter a négyzet oldala?

Egy téglalap keriilete 24 cm, az egyik oldala 4 cm. Mekkora a masik oldal?

Egy paralelogramma keriilete 28 cm, egyik oldala 8 cm. Mekkora a masik oldala?

a) Egy téglalap keriilete 24 cm. A hosszabb oldala kétszer akkora, mint a révidebb. Mekkorak
a téglalap oldalai?

b) A téglalaprodl kicsinyitett rajzot készitettek a gyerekek. Melyik kicsinyités megfeleld és melyik
nem?

Péteré Adamé Rozié

Egy parkban oriasi sakktablat festettek a foldre. Mekkora egy mez6 keriilete, ha a sakktabla ke-
riilete 4 m?

Adém és Béla gyufaszilakkal jatszott. Az asztalon 60 gyufaszal hevert. Addm kirakott egy olyan
haromszoget, melynek minden oldala 6 gyufaszalbdl allt. Béla a maradék gyufaszalakbdl egy
olyan téglalapot rakott ki, melynek egyik oldala 8 gyufaszalbol allt. Hany gyufaszalnyi volt
a téglalap masik oldala?

Micimacko, Fiiles és Nyuszi padlolapokkal akarja burkolni sajat kuckoéjanak a padlojat.

Micimackéd Fiiles Nyuszi

Az erdei csempeboltban ilyen padlélapot lehet kapni:

Padlélapot nem tudnak elvagni.
a) Sikeriil-e Micimackoénak, Fiilesnek és Nyuszinak ilyen lapokkal beboritani a sajat kuckojat?
b) Kinek kell a legtobb padlélapot vasarolni?

A konyhat négyzet alaku burkolélapokkal rakjak ki. A lapok oldalai 15 cm hossztiak. A konyha
hosszabbik oldala 3 m 15 cm, a révidebb pedig 180 cm. Hany burkolélapra van sziikség?
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8.14. Hany egység a teriilete az alabbi alakzatoknak?

A tertiletmérés egysége az abran lathaté kis sotét négyzet.

8.15. Az abrakon a korbekeritett vilagos rész egy szoba alaprajzat, a sziirke a szobahoz tartozé erkélyt
mutatja.

A B C

A tertiletmérés egysége: I:l

a) Hany egységbdl all az A abran 1év6 szoba alaprajza?
b) Melyik a legnagyobb alapteriiletii szoba?
¢) Hany egységnyi a kiilonbség a B és C szobahoz tartozé erkélyek alapteriilete kozott?

8.16. Peti és Kati kozosen kaptak egy nagy tabla csokoladét. El6szor Peti evett bel6le, és megette az
Osszes széls6 kockat. Katinak igy 15 kocka maradt. Ezt mutatja az abra.

a szélsé kockak helye
-

a) Hany kockabol allt a nagy tabla csokoladé?

b) Ki evett tobb csokoladét, Peti vagy Kati? Hany kockaval?

¢) Laci és Fanni egy olyan csokit ettek meg, amely 6 sorban 4-4 kockabdl llt. E16szor Laci meg-
ette a széls6 kockakat, utana Fanni a tobbit. Ki evett tobb csokolddét, Laci vagy Fanni? Hany
kockaval?
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8.17. Rajzoljunk 3x3-as négyzetekbe olyan egymastdl kiilonbozé méretl téglalapokat, melyeknek
minden cstcsa racsponton van! (Harom esetet segitségként megadtunk.)

a) Keressiik meg az dsszes megoldast!
b) Melyik az a téglalap, amelynek a k6zéps6 abran kiszinezett téglalappal azonos a teriilete?
¢) Vannak-e még azonos teriiletii téglalapok?

8.18. A négyzet teriilete 1. A négyzet egyik csticsa és a szemkozti cstcsbol induld oldalak felezépontjai
altal meghatarozott haromszoget kékre szineztiik. Mekkora a szinezett rész teriilete?

8.19. Az alabbi sikidom teriilete 2 egység.

\
[rjuk az 4brék al4, hogy igy mérve hédny egységnyi a teriiletiik!

\ AV \

VAVAV,
AVAVAVAVAVA \/
INNNNNNNN/ N\ N NN NNNN/
\NNNNNNNNNNNNNNNNNNNAN
NN NN NN NN NN NN NN N NN N NN\

NANNANNNINININNINININININNININNN/N
NAVAVA IN/NININININININININ/NIN/NINN/N
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8.20. Az alabbi F, L, H és T alaku sikidomok teriiletének egy részét befestettiik sziirkére. A sikidomok
teriiletét kiilonbozo egységekkel mérjiik. A tabldzatba beirtunk néhany értéket. Toltstik ki a tab-
lazat tres helyeit a megadott értékek segitségével!

F L H T
Az egész sikidom teriilete 210 600
A sziirke rész tertilete 60 196
A fehér rész teriilete 150 24
Egy kis négyzet teriilete 30

8.21. Egy téglalap oldalai: 4 cm és 6 cm.
a) Mekkora egységgel mérhettiik meg a teriiletét, ha 24 egységnek taldltuk?
b) Mekkora egységgel mérhettiik meg a teriiletét, ha 6 egységnek talaltuk?
¢) Mekkora egységgel mérhettiik meg a teriiletét, ha 12 egységnek talaltuk?
d) Mekkora egységgel mérhettitk meg a teriiletét, ha 96 egységnek taldltuk?

8.22. Hokuszpdk bosszantani akarta Kertitorpot, ezért megnagyitotta a torp négyzet alaku kertjének
oldalait ugy, hogy annak a nagyitas végére 64-szeresére nott a teriilete. Hanyszorosara nagyitotta
Hokuszpok a kert oldalait?

8.23. Figyeljitk meg az ébran ldthato alakzatokat! Irjuk le az allitdsoknak megfeleld alakzatok bettje-
1ét! Mindeniitt soroljuk fel az 6sszes lehetdséget!

a) Nem téglalap.

b) Négyzet.

¢) Tertlete kétszer akkora, mint a C alakzat teriilete.
d) Kertilete kétszer akkora, mint a C alakzat keriilete.
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8.24. Egy uszodaban kétféle ablak van. Az A és a B ablakon is fehérrel jelolték az tivegtablakat.
A B

a) Hanyféle méreti tivegtablat hasznaltak fel az A jelt ablak elkészitéséhez?

b) Hany darab négyzet alaku tivegtablat latunk a B jeli ablakon?

¢) Keressiik meg a két legnagyobb teriilett tivegtablat! Hany centiméter hossztiak az oldalai
egy ilyen tivegtablanak, ha egy kis négyzet oldala a valésagban 10 cm?

8.25. Timi a képen lathato terit6 belsejét 1 dm oldalhosszusagu fehér, sziirke és fekete négyzetlapokbol
készitette. Ehhez szegélyként egy 1 dm széles diszit6csikot varrt, amelynek kiils6 szélét himzéfo-
nallal kérbevarrta.

a) Hany cm hosszu a terit6 egy oldala?

b) Hany deciméternyi hosszusagot kellett korbevarrnia himzdéfonallal?

¢) Hanyszor annyi sziirke négyzetlapot hasznalt fel a terit6hoz, mint feketét?

d) Hany négyzetlapra lett volna sziiksége Timinek a diszitdcsikhoz, ha azt is négyzetlapokbdl
rakta volna ki?
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8.26. Kati néni veteményeskertje téglalap alaku, és teleiiltette zoldségekkel. A kiilonb6z6 zoldségekkel
a kovetkez6 méretti és alaku teriileteket iiltette be.

i

zeller retek uborka bab padlizsan

a) Melyik Kati néni veteményeskertjének kicsinyitett képe?

A B C D

b) Mekkora a veteményeskert oldalainak hossza a valésagban, ha az abran egy kis négyzet ol-
dala 5 dm-nek felel meg?

¢) Hanyszorosa az uborkaval bevetett teriilet a zelleragyas teriiletének?

d) Kati néni kis fakeritéssel keriti koriil az uborkaval beiiltetett teriiletet. Hany méter hosszu
a kerités, ha egy kis négyzet oldala 5 dm-nek felel meg?

8.27. Péter olyan téglalap alaku kertet tervez, amelynek oldalhossztsagai egész szamok. A kert egyik
oldala 3 négyzetoldal, a keritése pedig 6sszesen 16 négyzetoldal hosszu.
a) Hany négyzetegység a teriilete ennek a kertnek?
Pal is olyan téglalap alaku kertet tervezett, amelynek oldalhosszusagai egész szamok, a keritése
16 négyzetoldal hosszu, és nem ugyanolyan, mint Péteré.
b) Hany négyzetoldal lehet Pal kertjében az oldalak hosszusaga?
¢) Milyen alakura valaszthatta Pal a kertjét, ha az nagyobb teriilet lett, mint Péteré?

8.28. Készithetd-e zart dobozka az alabbi halok dsszehajtogatasaval, ha azokat csak a megrajzolt élek
mentén hajthatjuk meg?
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8.29 Ha az alabbi testhalot kivagnank és Osszehajtogatnank, melyik dobozkat kaphatnank meg, és

/\
\/ LY

A dobozkak abraja alatti négyzetekbe irjunk I betfit, ha igen, és N bettit, ha nem!

melyiket nem?

8.30. Marci rudakbdl és golyokbdl allo épitdjatékbol épitett. Munka utan az alkotasait nézegette elol-
rol, feliilrél, oldalrdl. Példaul:

feltilrol elélrsl feliilrl: oldalrél:
~oldalrdl I l ‘ I:I
"/ yd
elolrél

Rajzoljuk le az alabbi épitményeket mindharom nézetbdl!

elolrél: felllrol oldalrol:
—— a) b) c)

a— X ° f
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8.31.

8.32.

8.33.

Egyforma kockakat egymasra rakva Peti a kovetkez6 épitményt készitette.

a) Hany szintes az épitmény?

b) Hany kocka van az épitmény legalsé szintjén?

¢) Hany kockat hasznalt fel az épitéshez Peti?

d) Az épitményt a leheto legkevesebb kiskockaval egy nagy kockava egészitette ki. Hany kiskoc-
kara volt még sziiksége?

Fehér, 1 cm éla kiskockakbdl 3 cm éli tomor kockat épitettiink, majd a mellékelt rajz szerint
négyzet alaku sziirke matricakat ragasztottunk a nagy kocka mind a hat lapjara.

a) Hany kiskockat hasznaltunk fel az épitéshez?

b) Hany sziirke matricat ragasztottunk fel a megépitett kockara?

¢) Hany kiskockara keriilt harom matrica?

d) A felhasznalt kiskockak koziil hanynak nincs matricaval leragasztott lapja?

y. v 22
. M

<

Peti 4-4 kockét dsszeragasztva az alabbi 3 testet készitette el. Osszeragasztéas utén a kapott testek
minden lapjat befestette zoldre.

a) Szamitsuk ki, hogy melyik testnél hany négyzetlapot festett be!
b) Ha az Osszeragasztas el6tt mind a 12 kiskockat befestette volna zoldre, 6sszesen hany négy-
zetlappal festett volna tobbet?
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8.34. Egy olyan kockafalat latunk az abran, amelynek minden szintjén 2-2 egyforma kocka van. Az
épitokockak élei 3 cm hosszuak. A kockafal egyrétegli, egymas mogott nincsenek kockak.

3cm

o

|

a) Peti ugyanekkora épit6kockakbdl épitett olyan egyrétegii falat, amelynek minden szintjén
4-4 kocka van. A fal magassaga 54 cm. Hany szintet rakott egymasra? Hany kockabdl all
afal?

b) Peti masnap 136 ugyanilyen kockabdl épitett olyan egyrétegt falat, amelynek minden szint-
jén 8 kocka van. Hany szint alkotja ezt a falat? Mennyivel alacsonyabb ez a fal, mint az el6z6
napon épitett fal?

8.35. Hany darab kockacukor van az 1 kg-os dobozban, ha egy darab tomege 4 g¢ Mekkora a doboz
felszine, ha egy kockacukor éle 1 cm, és a doboznak nincs 10 cm-nél hosszabb éle?
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Megoldasok

1. fejezet

M. 1.1
a) 6 szazas, 3 tizes, 8 egyes = 600 + 30 + 8 = 638
3 szazas, 8 tizes, 6 egyes = 300 + 80 + 6 = 386
A 3, 6, 8 szamjegyekbdl alkothato haromjegyti szamok: 368, 386, 638, 683, 836, 863. A 863
esetében példaul: a 8 valddi értéke 800, a 6 valddi értéke 60, a 3 valodi értéke 3.
b) 4 tizes, 23 egyes, 8 szazas = 40 + 23 + 800 = 863
23 tizes, 4 szdzas, 8 egyes = 230 + 400 + 8 = 638
23 szazas, 8 tizes, 4 egyes = 2300 + 80 + 4 = 2384
c) 52 egyes =52
52 tizes = 520
52 tizes, 52 egyes = 520 + 52 = 572
3 szdzas, 26 tizes, 12 egyes = 300 + 260 + 12 = 572

Mas megoldas:

[rjuk a szamokat helyiérték-téblazatba!

3
8
4+2 3 8 638
23 8 4
2 3 8 4 2384
N :
5 2 52
52
5 2 520
52 52
5 2+5 2 572
3 26 12
3+2 6+1 2 572

M. 1.2. Mivel a legnagyobb 5000-nél kisebb szamot keressiik, az ezresek helyére 4-est irhatunk. Ez
utan arra kell torekedniink, hogy a nagyobb helyi értékre a lehet legnagyobb szamjegyet helyez-
ziik, ezért a szazasok helyére 9-es keriil. Mivel a szamjegyek 6sszege 17, a tizes helyi értékre 4-es
keriilhet. Igy a keresett szam: 4940.
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M. 1.3. A lehetd
a) legnagyobb szam: 8617,
b) legkisebb szam: 2417.

M. 1.4.
a) A lehet6 legnagyobb szam: 9249.
b) A lehet6 legkisebb szam: 1240.
) A szamjegyek Osszege 7: 1240.
d) A szamjegyek Osszege a lehet legnagyobb: 9249.

M. 1.5.

a) A szdm pdros. Igaz, hiszen az utols6 szamjegy: 2.

b) Kisebb 800-ndl. Igaz, hiszen a haromjegyl szam elsé szamjegye: 7.

c) A tizesek helyén dllo szamjegy valodi értéke 40. Nem lehet eldonteni. Ha a tizesek helyén allo
szamjegy 4, akkor igaz, kiilonben hamis.

d) A szdzasok helyén dll6 szamjegy valodi értéke 70. Hamis, a szazasok helyén all6 szamjegy va-
16di értéke: 700.

e) A szdm szamjegyeinek Osszege kétjegyti szam. Nem lehet eldonteni. Ha a hidnyz6 szamjegy a 0,
akkor hamis, kiilonben igaz.

f) A legkisebb helyi értéken a legkisebb alaki értékii szamjegy van. Hamis, a legkisebb helyi érté-
ken nem a 0 (a legkisebb alaki értékd szamjegy), hanem a 2 all.

M. 1.6. A feladat egy lehetséges megoldasi mddja:

-7 +3

Y

az egyik tllzes 4 szam: O a masik tllzes
szomszéd szomszéd

\ 4

Az abrabdl lathatd, hogy az egyik tizes szomszéd: O - 7, a masik tizes szomszéd: O + 3.

Igy
O -7+0 +3=28010
amibdl
O +0 =8014
és igy
O =4007.
M. 1.7.

a) 1111, 2222, 3333, 4444, 5555, 6666, 7777, 8888, 9999.
b) A legkisebb négyjegyti szam, amelyikben a szamjegyek Osszege 3, az 1002, a legnagyobb
a 3000.
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M. 1.8. Mivel a feltételeknek megfelel6 legkisebb haromjegyti szamot keressiik, igy a 9-es szamjegy az
egyes helyi értéken all. A masik két helyi értéken allo szamjegy Osszege 6, igy a keresett harom-
jegyl szdm a 159. Ebbdl pedig mar azonnal adédik, hogy a megoldas: 159 + 18 = 177.

M. 1.9. Vizsgaljuk az egyenldtlenséget részleteiben!

A
203 <1

egyenldtlenség csak ugy teljesiilhet, ha a jobb oldalon szerepl6 szam szazas helyi értékén
legaldbb 2-es szamjegy all. Igy a

1 <8 <407

egyenldtlenség miatt a k6zéps6 szam szdzas helyi értékén csak a 3-as szamjegy allhat.
Megfigyelve az alabbi egyenl6tlenséget

408 <210 <4f 4
azonnal lathatd, hogy a k6z¢éps6 szam szazas helyi értékén csak 4-es dllhat.
Kiegészitve ezekkel a szamjegyekkel az egyenl6tlenséget kapjuk, hogy
283 <221 < 318 < 405 < 440 < 45 4.

Igy kapjuk, hogy a
283 <221

egyenl6tlenség bal oldalan allo szam tizes helyi értékén 0 vagy 1 lehet.
A
408 < 440

egyenlétlenség bal oldalan szerepld szam egyes helyi értékén 0-t6l 9-ig barmelyik szamjegy
allhat. A

440 < 4814
egyenlStlenség jobb oldalan allé szam tizes helyi értékén 4-t6l 9-ig barmilyen szamjegy all-
hat. Igy a feladatnak 2 - 10 - 6 = 120 megold4sa van.

M. L10.
a) Tizesre kerekitiink:
208~290 £ =38
§45 ~ 500 g = nincs megoldas
348 ~350 £-=56789
6781~670 £=0,1,2,3,4

b) Szazasra kerekitiink:

$81=900 £=8

$149~500 £i=5

685~600 £=01,234

148 ~100 §£=0,1,2,34,56,789
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M. 1.11.

1280 1275 1284 1300 1250 1349

9000 8995 9004 9000 8950 9049

4370 4365 4374 4400 4350 4449
100 95 104 0 0 49

M. 1.12.

a)
b)

M. 1.13.

M. 1.14.

595, 596, 597, 598, 599, 600, 601, 602, 603, 604.

A tizesekre és szazasokra kerekitett érték is 0: 0-4,

A tizesekre és szdzasokra kerekitett érték is 100: 95-104,

A tizesekre és szazasokra kerekitett érték is 200: 195-204,

A tizesekre és szazasokra kerekitett érték is 300: 295-304,

A tizesekre és szdzasokra kerekitett érték is 400: 395-404,

A tizesekre és szazasokra kerekitett érték is 500: 495-504,

A tizesekre és szdzasokra kerekitett érték is 600: 595-604,

A tizesekre és szdzasokra kerekitett érték is 700: 695-704,

A tizesekre és szazasokra kerekitett érték is 800: 795-804,

A tizesekre és szdzasokra kerekitett érték is 900: 895-904,

A tizesekre és szdzasokra kerekitett érték is 1000: 995-1004,
A tizesekre és szazasokra kerekitett érték is 1100: 1095-1104,
A tizesekre és szazasokra kerekitett érték is 1200: 1195-1204, és igy tovabb.

Nem igaz, tekintstik példaul a 49-et!

Ha ezt tizesekre kerekitjiik, akkor 50-et kapunk, majd az 50-et szazasokra kerekitve 100 lesz
az eredmény, mig a 49-nek a szdzasokra kerekitett értéke 0 lesz. (Hasonloan jé ellenpéldakat
kapunk 45-49-ig, 145-149-ig, 245-249-ig és igy tovabb.)

A feladatban szerepl6 szamok (1900 és 2000) miatt csak szdzasra kerekitésrol lehet sz6. Sza-

zasra kerekitett érték 1900: 1850-1949; szazasra kerekitett érték 2000: 1950-2049, igy nyilvan az
1950-nél kisebb szamok lehetnek megfeleléek.

Az 1945 szazasokra kerekitett értéke 1900, azonban 4-et hozzaadva 1949-et kapunk, aminek
a szazasokra kerekitett értéke szintén 1900, tehat a keresett szam(ok)nak 1945-nél nagyobb-
nak kell lennitik.

Az 1946 szazasokra kerekitett értéke 1900, és 1946 + 4 = 1950 szazasokra kerekitett értéke
2000, tehat ez a szam megoldasa a feladatnak.

Ugyanigy megoldasa a feladatnak az 1947, 1948 és az 1949 is.
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M. 1.15. Jeloljitkk az eredeti kétjegyti szdmot a szokdsos médon ab-vel, igy a felcserélés utan kapott
kétjegyl szém: ba.
Oldjuk meg prébalgatassal a feladatot!
Legyen a = 1, ekkor a csere soran a valodi értéke 10-r8l 1-re, azaz 9-cel csokkent.
Legyen a = 2, ekkor a csere sordn a valddi értéke 20-rdl 2-re, azaz 18-cal csokkent.
Legyen a = 3, ekkor a csere soran a valodi értéke 30-rol 3-ra, azaz 27-tel csokkent.
Legyen a = 4, ekkor a csere soran a valddi értéke 40-r6l 4-re, azaz 36-tal csokkent.
Legyen a = 5, ekkor a csere sordn a valodi értéke 50-r6l 5-re, azaz 45-tel csokkent.
Tehat a = 5 megoldas, és az el6z6 probalgatasokhoz hasonldan belathat6, hogy mas megoldasa
nincs a feladatnak.
Hasonldan, legyen b = 1, ekkor a csere soran b valédi értéke 1-rol 10-re valtozott, azaz 9-cel nétt,
és az el6z6 probalgatasokhoz hasonléan belathatd, hogy mas megoldasa nincs a feladatnak.
a) Az eredeti szam az 51 volt, és 15 lett bel6le.
b) A szam értéke 51 - 15 = 36-tal valtozott.

M. 1.16. Jeloljitkk az eredeti kétjegyli szémot a szokdsos mdédon ab-vel, igy a felcserélés utan kapott
kétjegyl szém: ba.

Az a eredeti valddi értéke 10 - g, a felcserélés utani valodi értéke 1 - a. Ez barmilyen a esetén
tizedére csokkenést jelent.
Az b eredeti valodi értéke 1 - b, a felcserélés utani valodi értéke 1 - b. Ez barmilyen b # 0 ese-
tén tizszeres novekedést jelent.
Igy a 0-ra végz8d6 kétjegyli szdmok kivételével mindegyik kétjegyt szam megoldasa a fel-
adatnak.

M. 1.17. A szam tizesekre kerekitett értéke 420, igy a lehetséges szamok: 415, 416, 417, 418, 419, 420,
421,422,423, 424. A keresett szamnak vannak egyenld szamjegyei, ezért mar csak a 422 és a 424
szamok johetnek széba, s mivel a szam szamjegyeinek osszege kisebb 10-nél, igy a gondolt szam
a422.

M. 1.18. A szam szazasokra kerekitett értéke 500, igy a lehetséges szamok: 450, 451, ..., 548, 549. Tud-
juk, hogy a szamban a tizesek és az egyesek szamanak Osszege 7, igy a lehetséges szamok: 452,
461, 470, 507, 516, 525, 534, 543.

M. 1.19. Mivel a szazasok helyén 3 all, a feladat feltételei csak ugy teljesiilhetnek, ha a szam szazasokra
kerekitett értéke 400, a tizesekre kerekitett értéke pedig 390. Ebbdl adodik, hogy a lehetséges
szamok: 385, 386, 387, 388, 389, 390, 391, 392, 393, 394.

M. 1.20. A kerekités miatt a 805-t6l 849-ig és a 905-t61 949-ig el6forduld szamok lehetnek megfeleldek.
Mivel az egyesek és tizesek szamanak Osszege 9, igy mar csak a 809, 818, 827, 836, 845 és a 909,
918, 927, 936, 945 szamok maradnak. Tudjuk még azt is, hogy a lehetséges szamoknak vannak
egyenld szamjegyei, igy a gondolt szam a 818 vagy a 909.
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2. fejezet

M. 2.1. Melyik szdmra gondoltunk? Irjuk le miivelettel!

a)5-8+3=43 b)O:7=6 O=7-6+2=44
2

03-6+1=19 d)o:4=8 O=4.-8+3=35
3

M. 2.2. A feltételek alapjan
O-2+0-3>300
amibdl
0-5>300
és igy kapjuk, hogy
O > 60.

Tehat a lehetséges természetes szamok: 61, 62, 63, 64, ... .

M. 2.3. A feltételek alapjan
O0-10-0-3<500
amibdl
0-7 <500
és igy kapjuk, hogy
oD<==712.

Tehat a lehetséges természetes szamok: 0, 1, 2, ..., 69, 70, 71.

M. 2.4. A feltételek alapjan
450 < O <600

és igy a szam hamada

450 0O 600
150 = — < — < —— = 200.
3 3 3

Tehat a szam harmada 150-nél nagyobb, de 200-nal kisebb.
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M. 2.5.

a) A feltételek alapjan
76 <O < 106
amibdl
9i=T 2 1% =32
g 8 8 &8 2

tehat a hanyados lehetséges egész értékei: 10, 11, 12, 13.

b) Nézziik végig a lehetséges eseteket az a) részhez teljesen hasonléan!
Ha 1-gyel osztunk: 76 < hanyados < 106.
Ha 2-vel osztunk: 38 < hanyados < 53.
Ha 3-mal osztunk: 25 < hanyados < 36.
Ha 4-gyel osztunk: 19 < hanyados < 27.
Ha 5-tel osztunk: 15 < hdnyados < 22.
Ha 6-tal osztunk: 12 < hanyados < 18.
Ha 7-tel osztunk: 10 < hanyados < 16.
(Vegyiik észre, hogy minél nagyobb szammal osztunk, annal szlikebb lesz az az intervallum,
ahonnan a hanyados értékeket vehet fel.)

600
20

M. 2.6. Mivel

= 30¢s % = 20, igy a 600-at 20-ndl nagyobb, de 30-ndl kisebb szammal oszthattuk.

M. 2.7. Egy szamnak és a 20-szorosanak az Osszege a szam 21-szerese. Keressiik azt a haromjegyt
szamot, amelynek a 21-szerese még négyjegyt szam. Mivel

9999 3

476 —
21 21
igy a feltételeknek megfelel legnagyobb haromjegyti szam a 476. Most mar csak azt kell meg-
adnunk, hogy 100-t6l 476-ig hany haromjegyt szam van, ami 476 — 100 + 1 =377.

M. 2.8. Gondolkozzunk visszafelé!
Mivel 120-szal tobb lett az eredmény, igy helyes szamolas esetén Moni 1546 — 120 = 1426-ot
kapott volna. Ezt megszorozva 5-tel kapjuk, hogy 1426 - 5 = 7130 volt az eredeti szam.

M. 2.9. Gondolkozzunk visszafelé!
Mivel Angéla az utolsé muveletnél szorzott 2-vel, igy nekiink osztanunk kell, hogy megkap-
juk a kiindulé szamot. Ez nyilvan 5716 : 2 = 2858, majd ismét osztanunk kell 2-vel, hiszen igy
kellett volna helyesen szamolni, tehat a helyes végeredmény: 2858 : 2 = 1429.

M. 2.10. Gondolkozzunk visszafelé!
A 248-at ugy kaptuk, hogy egy szam harmadat vettiik, igy a kiindul6 szam:
248 - 3 =744.
Mivel ez a szam még nem négyjegyt, tovabb kell folytatnunk az eljarast: 744 - 3 = 2232.
Ez mar négyjegyt szam, de mivel 2232 - 3 = 6696 is négyjegyli szam, igy a lehetséges szamok,
amelyekre gondolhattam: 2232 és 6696.
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M. 2.11. A feltételek alapjan
O-8+ 120 < 1000
amibdl
0-8<880
és igy
O < 110.

Mivel a keresett szam haromjegyd, igy

100 < O < 110.

Tudjuk azt is, hogy ha 120 hozzaadasa utan 6-ra végzddik a szorzat, akkor ez el6tt is 6-ra
végzodott. Egy szam 8-szorosa pedig csak akkor végzédik 6-ra, ha a szam 2-re vagy 7-re vég-
z6dott. Ezért a 100 és 110 kozé es6 megoldasok: 102, 107.

M. 2.12. A 40 csak az alabbi mdédokon allhat el6 harom szamjegy szorzataként:
40=1-5-8=2-4.5.
Igy a keresett haromjegyt paros szdmok: 158, 518, 254, 524, 452, 542.

M. 2.13. Az a kérdés, hogy a cseppkd hany év alatt nétt 25 m = 25 000 mm-t. Mivel 1 mm-t 10 év alatt
nétt, igy 25 000 mm-t 250 000 év alatt, tehat ennyi idds a cseppko.

M. 2.14.
A gyerekek szdma 2 3 4 6 12
sargarépa (db) 18 12 9 6 3
di6 (db) 24 | 16 | 12| 8 4

(Vegyiik észre, hogy a gyerekek lehetséges szamat a 36 és 48 (1-nél nagyobb) kozos osztdi adjak.)

M. 2.15.
a) 10:54 és 11:18 6rakor.
b) A és C.
c) Még 4 alkalommal indultak egyszerre: 10:42, 10:54, 11:06 és 11:18 érakor.
d) 4.
(Vegyiik észre, hogy a feladat megoldasdnak alapja a 6, 8 és 12 legkisebb kozos tobbszordsének
megtaldlasa.)

M. 2.16. A feladat feltételei alapjan olyan szamot keresiink, amely 4-gyel osztva 1 maradékot, 3-mal
osztva 2 maradékot, 5-tel osztva pedig 4 maradékot ad. Mivel az 5 a legnagyobb szam, soroljuk
fel 60-ig azokat a szamokat, amelyek 5-tel osztva 4 maradékot adnak: 4, 9, 14, 19, 24, 29, 34, 39,
44, 49, 54, 59. Nézziik meg, hogy ezek koziil melyek azok a szamok, amelyek 4-gyel osztva 1,
3-mal osztva pedig 2 maradékot adnak, ezek a 29 és az 59. Igy az osztaly tanuldi redlisan 29-en
lehetnek.
(Vegyiik észre, hogy a lehetséges megoldasok 30-asaval kovetik egymast. Mi lehet ennek az oka?)
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Mas megoldas:

Az osztaly 1étszama az 5 és a 3 kozds tobbszorosénél 1-gyel kevesebb, hiszen a tanitdval egyiitt
tudnak otosével és harmasaval is sorakozni. E szerint az osztaly 1étszama 14, 29, 44... lehetne.
Ezek koziil a 29-nek a 4-gyel valo osztasi maradéka 1. Ennél nagyobb létszamu osztaly nem readlis.

M. 2.17. Mivel a szamjegyek 0sszege: 2 + 5 + 1 + 7 = 15 oszthat6 3-mal, igy az ezekbdl a szamjegyekbdl
alkothaté négyjegyt szamok mindegyike oszthat6 3-mal.
Mivel egy szam akkor oszthaté 6-tal, ha 2-vel és 3-mal is oszthato, igy a négyjegyi szam utolsé
szamjegye csak 2 lehet. Tehat a 6-tal oszthat6 szamok: 1572, 1752, 5172, 5712, 7152, 7512.

M. 2.18. Osszesen 4 szam alkothato: 4445, 4454, 4544, 5444,
Ezek koziil 2-vel oszthatok, amelyekben az egyesek helyén 4-es all: 4454, 4544, 5444.
Mivel a szamjegyek 6sszege 17, igy egyik szam sem oszthatd 3-mal.
4-gyel (az utolsé két szamjegybdl alkotott kétjegyt szamot megfigyelve) a 4544 és az 5444 oszt-
hato.

M. 2.19. A legkisebb &tjegyti szamot akkor kapjuk, ha a lehet6 legkisebb szamjegyeket hasznaljuk.
Ezek: 0, 1, 2, 3, 4. Ezekbdl a szamjegyekbdl képezhetd legkisebb 6tjegyti szam a 10 234, azonban
ez nem oszthatd 4-gyel. A kovetkez6 paros szam mar oszthato 4-gyel, igy a feladat megoldasa:
10 236.

M. 2.20.

a) Egy szam akkor oszthatd 15-tel, ha oszthatd 3-mal és 5-tel is. Mivel egy szam csak akkor
oszthat6 5-tel, ha 0-ra vagy 5-re végzddik, igy a keresett szamnak 0-ra kell végzédnie. Egy
szam akkor oszthaté 3-mal, ha szamjegyeinek Osszege oszthaté 3-mal. A szam akkor lesz
a legkisebb, ha a szamjegyek 0sszege éppen 3, ez pedig akkor teljesiil, ha harom darab 1-est
tartalmaz, igy a keresett legkisebb szam: 1110.

b) Egy szam akkor oszthatd 45-tel, ha oszthaté 9-cel és 5-tel is. Mivel egy szam csak akkor oszt-
hato 5-tel, ha 0-ra vagy 5-re végzddik, igy a keresett szdmnak 0-ra kell végzédnie. Egy szam
akkor oszthato 9-cel, ha szamjegyeinek 0sszege oszthato 9-cel. A szam akkor lesz a legkisebb,
ha a szamjegyek 6sszege éppen 9, ez pedig akkor teljesiil, ha kilenc darab 1-est tartalmaz, igy
a keresett legkisebb szam: 1 111 111 110 (olv.: 1 milliard 111 millié 111 ezer 110).
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3. fejezet

Az a) alakzat esetén 1 kis rész értéke 1 negyed, a sotét rész 2 negyedet ér.

A b) alakzat esetén 1 kis rész értéke 1 fél, a sotét rész 1 felet ér.

A ¢) alakzat esetén 1 kis rész értéke 1 negyed, a sotét rész 4 negyedet (egy egészet) ér.
A d) alakzat esetén 1 kis rész értéke 1 nyolcad, a sotét rész 4 nyolcadot ér.

Az e) alakzat esetén 1 kis rész értéke 1 nyolcad, a sotét rész 6 nyolcadot ér.
Az f) alakzat esetén 1 kis rész értéke 1 nyolcad, a sotét rész 6 nyolcadot ér.
A g) alakzat esetén 1 kis rész értéke 1 kilenced, a sotét rész 3 kilencedet ér.
A h) alakzat esetén 1 kis rész értéke 1 nyolcad, a sotét rész 6 nyolcadot ér.
Az i) alakzat esetén 1 kis rész értéke 1 negyed, a sotét rész 2 negyedet ér.

M. 3.2.
a) b) ) d)
[LIT] [IITTTT] [TTTT] [(TTTTT1]

M. 3.3. A szakaszok hosszusaga:
a) 6 tizenketted vagy 1 ketted,
b) 3 tizenketted vagy 1 negyed,
) 9 tizenketted vagy 3 negyed,
d) 4 tizenketted vagy 1 harmad,
e) 8 tizenketted vagy 2 harmad,
f) 16 tizenketted vagy 4 harmad.
A szakaszok hossza névekvé sorrendben:
1 1 1 2 3 4

—so—Eo<-<—< =
43 2 3 4 3
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M. 3.4. Indulhatunk az 5 kettedtdl (folyamatos vonal) és a 9 harmadtdl is (szaggatott vonal), azonban
két 1épés utan mindkét ut a 4 6todhoz vezet, s innen mar csak egyféleképpen érhetiink célba.

; 8 1 | i
) 8
./ START - - U &
2 2 2 ) 4
. u 1 2 12
7 6 § = = J
- — = = J 3 1
i
] H 7L 41 |
| I'— 2 F — ==
il 4 9 r 9 4
— e & g 3 7 2 1
5 - H 7 8 g CEL
n jL 1 _n M
M. 3.5.
a) 3; 1 harmad.
b) 9 hatod (3 ketted); 6 kilenced (2 harmad).
¢) 6 nyolcad (3 negyed); 8 hatod (4 harmad).
M. 3.6.
A B C D

Az egész 10 | 200 | 50 | 90 | 135 | 270 | 140 | 280 | 70 | 121 | 660 | 605

A sotét 3 60 15 |1 60 | 90 | 180 | 80 | 160 | 40 | 33 | 180 | 165

A vilagos 7 140 | 35 | 30 | 45 | 90 | 60 | 120 | 30 | 88 | 480 | 440

M. 3.7. Gondolkozzunk visszafelé!
Egy szamnak a harmada 40, ebbdl a szam: 120. A gondolt szam fele tehat 120, igy a gondolt szam:
240.

M. 3.8. Gondolkozzunk visszafelé!
Az a szam, aminél 5-tel kisebb a 25 a 30, majd ezt szorozva 2-vel kapjuk, hogy a gondolt szam
a 60.

M. 3.9. A 60 felének a haromszorosa: (60 + 2) - 3 = 90, a 60 haromszorosanak a fele: (60 - 3) + 2 = 90,
vagyis a két szam egyenlo.

M. 3.10. Hozzuk kozds nevezdre a feladatban szerepld torteket!

A 3 6t6d = 21 harmincotdd, a 4 heted = 20 harmincotod, innen pedig mar azonnal lathatd, hogy
barmely (pozitiv) szam 3 6tode nagyobb, mint a 4 hetede.
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M. 3.11. Gondolkozzunk visszafelé!
A 84-et ugy kaptuk, hogy az utolso lépésben a szamjegyeket felcseréltiik, igy az utolsé el6tti 1é-
pésben kapott szam a 48 volt. A feladat feltételei alapjan 48-nak a kétszeresét kell venniink, ez 96,
majd ebbdl el kell venniink 14-et, igy kapjuk meg a gondolt szamot, ami 82.

M. 3.12.
a) Egyenlé.
b) 45 centiméter.
¢) 27 tized méter.
d) Egyenlé.
e) Egyenlo.

M. 3.13.
a) 50 perc.
b) Harmad ora.
c) Egyenlo.
d) 60 perc.
e) Egyenlé.

M. 3.14.
a) Mivel az iskola tanuléinak a 2 harmad része 426 tanulo, igy a tanulék 1 harmad része: 213
tanuld. Ebbél pedig mar adddik, hogy az iskolanak 639 tanuldja van.
b) Mivel az arleszallitas utan a cukorka és a csoki ara egyenld lett, igy a cukorka j ara is 120 Ft.
Tudjuk, hogy a cukorka dra negyedével csokkent, igy a 120 Ft, a cukorka eredeti aranak
3 negyed része. Ebbdl kapjuk, hogy az eredeti ar 1 negyed része 40 Ft, amibdl adodik, hogy
a cukorka eredeti ara 160 Ft volt.

M. 3.15. Tudjuk, hogy a golyok fele (vagy 3 hatoda) piros és a hatoda kék, igy a golyok 2 hatoda sarga.
Mivel a zsdkban 10 sarga goly6 van és ez a golydk szdimanak 2 hatoda, igy a zsakban dsszesen
10 - 3 = 30 golyd van.

M. 3.16. A teli lada tomege 30 kg-mal nagyobb az iires lada tomegénél, igy a gytimolcs tomege 30 kg.
Azt is tudjuk, hogy a teli lada tomege 7-szer olyan nehéz, mint az iires lada, igy a gytimolcs t6-
mege 6-szor olyan nehéz, mint az iires lada. Mivel a gyiimolcs tomege 30 kg, ebbdl az tires lada
tomege 30 + 6 = 5 kg.
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M. 3.17.
a) Tudjuk, hogy egy banan tomege 90 g és egy fél banan, ebbdl kapjuk, hogy egy fél banan tome-
ge 90 g, innen pedig azonnal addédik, hogy az egész banan tomege 180 g.
b) Mivel 5 nap alatt fogyasztanak el 6 kg = 600 dkg kaposztat, igy 1 nap alatt 600 dkg + 5 = 120 dkg
kaposztat fogyasztanak el.

A kecskegida dltal elfogyasztott kdposzta: | ——]
120 dkg
A kecskemama altal elfogyasztott kaposzta: f————|

Az abrabdl azonnal lathatd, hogy a 120 dkg-ot harom egyenl6 részre kell osztani, igy a kecs-
kegida 40 dkg, a kecskemama pedig 80 dkg kaposztat eszik meg egy nap alatt.

M. 3.18.
a) Mivel a feln6ttek hatoda a 108 nyugdijas, igy 108 - 6 = 648 felndtt van.
b) Mivel a futék harmada gyerek, igy a futék 2 harmada felnétt, amibdl az a) rész alapjan azon-
nal kapjuk, hogy 324 gyerek van. Ebbél viszont adédik, hogy a versenyen 648 + 324 = 972
résztvevo volt.

M. 3.19.
Pali pénze: |—F——]

2850 Ft
Kati pénze: |—|ﬁ|

Az abrabdl azonnal lathato, hogy egy kis szakasz értékét megkapjuk, ha 2850-bdl elvesziink 450-et,
majd a kapott eredményt 3-mal osztjuk. Tehat egy kis szakasz értéke 800 Ft, igy Palinak 1600 Ft-ja,
Katinak pedig 1250 Ft-ja van.

M. 3.20. Abrézoljuk szakaszokkal a feladatnak azt a részét, hogy: ,,Orsinak feleannyi van, mint Peti-
nek..., Petinek 140 Ft-tal van tobb pénze, mint Orsinak.”

Peti pénze: I—|ﬂ|
Orsi pénze: |—

Az abrabol azonnal lathato, hogy Petinek 280 Ft-ja, Orsinak pedig 140 Ft-ja van.
Tovabba, mivel azt is tudjuk, hogy Peti pénze Déri pénzének a fele, ebbdl azonnal adédik, hogy
Dérinak 560 Ft-ja van.

M. 3.21. Abrazoljuk szakaszokkal a feladatot!
5 éve most 5 év mulva

! ! 5év | 5év !

Az abrabdl azonnal latszik, hogy az ember 5 év mulva 20 éves lesz (hiszen kétszer annyi id6s lesz,
mint 5 évvel ezel6tt volt), igy most éppen 15 éves.
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M. 3.22. Abrazoljuk szakaszokkal a feladatot!
Zzlév

| |
[ , [
22 éve most

Az abrabol azonnal latszik, hogy egy kis szakasz 11 évet jelent, ebbdl pedig kapjuk, hogy Méni
most 33 éves.

M. 3.23. Abrézoljuk szakaszokkal a feladatot!

. maradék

Osszes harmada
| | negyede | | | |
! hétfé | kedd I | |

9 meghivo

Az abrabdl azonnal latszik, hogy egy kis szakasz 3 meghivét jelent, igy Dori kedden 3 meghivot
osztott szét, hétfon pedig hatot, igy Dérinak dsszesen 18 meghivdja volt.

M. 3.24. Abrazoljuk szakaszokkal a feladatot!

1. résztav 3. résztav

) {_I_]
I | | |
I I I J I 3km I

I

2. résztav

Az abrabol azonnal lathatd, hogy a 3. résztav 1,5 km, igy a 2. résztav 4,5 km, az 1. résztav pedig
3 km hosszu, tehat a tura 12 km hosszt volt.
(Vegyiik észre, hogy a feladat szovegében szerepld id6k a megoldas szempontjabdl felesleges adatok.)

M. 3.25.
a) Abrézoljuk szakaszokkal a feladatot!

nem fajo labak: | ——
100 lab
f4j6 1abak: 1%

Az abrardl lathatd, hogy a nem faj6 labak szama 90 + 2 = 45, a fajé labak szdma 55.
b) Abrazoljuk szakaszokkal a feladatot!

nem fajo labak: | I I I I

f8j6 labak:  ——]
} 100 I4b
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Az abrabdl azonnal lathatd, hogy a 100-at 5 részre kell osztani, igy kapjuk, hogy egy szakasz 20
labat jelent, tehat a szazldbunak 80 ldba nem f3j.

) Abrézoljuk szakaszokkal a feladatot!

f&j6 labak: | | | |
100 I4b

nem fé]é lébak I T |

Az abrabdl lathatd, hogy a 100-at 5 részre kell osztani, igy kapjuk, hogy egy szakasz 20 labat je-
lent, tehat a szazlabunak 40 laba nem faj.
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M. 4.1.

a) 16 +23+45=84 97 -56-28= 13

54:6:3=9:3=3

64 + 23 - 41 =46 85-76+13 = 22

96:8-2=12-2=24

b) 63 + (19 + 11) = 63 + 30 = 93
18:(9:3)=18:3=6
93 -(18+47)=93-65=28
13.(42:7)=13-6="78

c) 56 -4-7=56-28=28
11+9:9=11+1=12
75+3-8=75+24=99
48 -4.2=48-8=40

d) (149 +241)-2=390-2 =780
4800 : (60 — 50) = 4800 : 10 = 480
627 - 156 -2 =627 - 312 =315

M. 4.2.
a) (256 - 98)-3=256-3-98.3
b) 3.214-3-138=3- (214 - 138)
¢) (176 +21)-5=176-5+21 -5

M. 4.3.

4. fejezet

2:7-7=98

12-5:6=60:6=10

87-(24-14)=87-10=77

72:(2-4)=72:8=9

38+54:9=38+6=44
95:5+7-7=19+49 =68

91 -22:2=91-11=80
14-4-32:4=56-8=48
(627 - 156) - 2 =471 -2 =942
149 + 241 - 2 = 149 + 482 = 631
4800:60 - 50 =80 -50 =30

83-8=83-5+83-3
251-3-251=251-2
124 .7=124-8-124

a) A 246 ésa 172 Osszegének a kétszerese: (246 + 172) - 2 = 418 - 2 = 836.
b) A 628 és a 471 kiilonbségének az 6tszorose: (628 — 471) - 5 =157 - 5 = 785.
©) A 946 és a 156 négyszeresének a kiilonbsége: 946 — 156 - 4 = 946 — 624 = 322.
d) A 78 hétszeresének és a 319-nek az Osszege: 78 - 7 + 319 = 546 + 319 = 865.
e) A 138 haromszorosanak és a 97 6tszorosének az dsszege: 138 - 3 + 97 - 5 = 414 + 485 = 899.
f) A 249 haromszorosanak és a 86 négyszeresének a kiilonbsége:
249 -3 - 86 - 4 =747 - 344 = 403.
g) A 916 és a 659 kiilonbségének és a 248 kétszeresének az dsszege:
(916 - 659) + 248 - 2 = 257 + 496 = 753.

M. 4.4.
a) (180 +61)-2<180-4+61-4
b) 5-(183 -91) < 5- 183 - 91
) 900 -6-90=8-90 -4 -90

79-9=80-9-9
156 -5+ 156 <165 -6
23-.3-4=23-(197 - 185)



M. 4.5.
a) Négyen egytitt 8475 + 1205 = 9680 Ft-ot nyertek, igy fejenként 9680 : 4 = 2420 Ft jar minden-
kinek.
b) Mivel az 5 és 10 forintosok szama egyenlo, igy tekinthetjiik ugy, hogy 15 forintosokkal szeret-
nénk 1380 Ft-ot kifizetni, ezek szdma pedig 1380 : 15 = 92 darab. Igy 92 darab 5 forintosra és
92 darab 10 forintosra lesz sziikségiink, azaz 6sszesen 184 darab pénzérmére.

M. 4.6. Mivel a 2 fityingesek szama kétszerese a 4 fityingesek szamanak, igy tekinthetjiik agy, hogy
Torkoska ugyanannyi pénzt koltott 4 fityinges és 2 fityinges cukorkara, azaz mindegyikre
1000 + 2 = 500 fityinget koltott. Ebbél a pénzbdl 500 + 4 = 125 darab 4 fityinges, és 500 + 2 = 250
darab 2 fityinges cukorkat vasarolt.

A feladat megoldasa nyitott mondattal:
A 4 fityinges cukorkdk szama: 0 és igy a 2 fityinges cukorkak szdma: 2 - 00.
A 4 fityinges cukorkak dra: 4 - 0 és igy a 2 fityinges cukorkak ara:

2-2-0)=4-0.
Torkoska vasarlasa:
1000=4-0+4-0=2-(4-0)
ebbdl pedig
500=4-0
és igy
125=n.

Tehat Torkoska 125 darab 4 fityinges (és 250 darab 2 fityinges) cukorkat vasarolt.

M. 4.7. Mivel minden testvér részt vett a talalkozon, igy 240 + 150 + 40 = 430 ember volt a talalkozon
Osszesen.
A taldlkozon 240 olyan ember vett részt, akiknek egy ikertestvére van, ez 240 + 2 = 120 ilyen
ikerpart jelent. A taldlkozon 150 olyan ember vett részt, akiknek kettd ikertestvére van, ez
150 + 3 = 50 harmas ikret jelent. A taldlkozon 40 olyan ember vett részt, akiknek harom ikertest-
vére van, ez 40 + 4 = 10 négyes ikret jelent. Igy 120 + 50 + 10 = 180 ikertestvér volt a talalkozdn.

M. 4.8. Majus 31 napos, igy ha minden nap 8 gombdc fagyit eszik, akkor 8 - 31 = 248 gomboc fagyit
fogyaszt el. Mivel dsszesen 302 gombodcot evett, ez annyiszor 3-mal tobb a 248-nal, amennyi a
napos napok szama: (302 - 248) + 3 = 54 : 3 = 18. Ha madjusban 18 napon siittt a Nap, akkor
31 - 18 = 13 napon nem siitdtt. [gy méjusban Gomboc Artur 40 dkg - 31 + 20 dkg - 13 = 1500 dkg
= 15 kg csokoladét evett.

M. 4.9. Mivel 1 év = 5 hénap és 1 hénap = 12 nap, igy 1 év = 12 - 5 = 60 nap. Mivel 1200 + 60 = 20,
ezért egy 1200 napos tiindér 20 éves.
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M. 4.10. Sz6veggel:

Mivel 50 eziist ér 125 fityinget, igy 400 eziist 1000 fityinget ér. Tudjuk azt is, hogy 400 eziist 50
aranyat ér, igy kapjuk, hogy 1000 fitying 50 aranyat ér, ebbdl pedig kovetkezik, hogy 100 fitying

5 aranyat ér.

Abraval:

°(®
-8

400@ = 1000@
100 @

M. 4.11. Szoveggel:

= @

- 10

0
@

- 10

Mivel 8 darab keksz és 6 darab napolyi, valamint 6 darab napolyi és 3 darab keksz kozott a kii-
16nbség 5 darab keksz, igy ennek az ara: 760 — 510 = 250 Ft, amibdl 1 darab keksz ara 50 Ft. Innen
azonnal ad6dik, hogy 6 darab napolyi ara 510 — 150 = 360 Ft, amibdl 1 darab napolyi ara 60 Ft.

Abraval:
[l S | e .+ 760 Tt
i Gy i !
3[BT 6 e > S10F
i Y
Lowiz Y ——» (760 Ft - 510 Ft) = 250 Ft
iS5
Loz Y > 250Ft:5 =50Ft
e RS . st ;3
e
b 0 o G . 170
SOFt +2 Ml — » 170 Ft
T - -
it = (170 Ft— 50 Ft) : 2 =60 Ft
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M. 4.12. Szbveggel:
Mivel egy toll ér egy hegyezét és egy radirt, és két radir ér négy hegyezot és egy tollat, ebbdl
kapjuk, hogy két radir ér 6t hegyezdt és egy radirt, amibdl adddik, hogy egy radir 6t hegyezét ér.
Igy azonnal kovetkezik, hogy egy toll hat hegyezdt ér.

Abraval:
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M. 4.13. Szoveggel:
Mivel egy tanyér meg két csésze ér egy kancsot, igy két tanyér meg négy csésze ér két kancsot.
Ebbdl kapjuk, hogy négy tanyér meg két kancso6 ér hat tanyért meg négy csészét, ami tudjuk,
hogy hét csészét ér. [gy adédik, hogy hat tdnyér harom csészét ér, amibél kapjuk, hogy egy csésze
két tanyért ér. Innen pedig kovetkezik, hogy 6t tanyér ér egy kancsot.

Abréval:
4 =" +2 «— 1@
] —m— + 29 1;1m 4 x _ .
6 == +4W +— 7@
| 4
.2
6 == «— 3y
- *3
7 S o » ™ .
2 + 4@ 2 , L i
4 S~ «— ¥
L 4

1 T + 4 T € h]m:

M. 4.14. Megjegyzés: A megoldasokat minden esetben a természetes szamok korében keressiik.

a) Mivel
o+0o+a>270,
ebbdl
3-0>270
és igy
o>90
azaz 0=91,92,93,9%4, ...
b) Mivel
120< o+ 25
ebbdl
95 <O

azaz 0O =96, 97,98, 99, ...
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¢) Mivel

120<o-25
ebbdl
145 < O
azaz O = 146, 147, 148, 149, ...
d) Mivel
120+ 0> 25

ez az egyenlStlenség pedig barmely természetes szdmra teljesiil, hiszen a 120 mar eleve na-
gyobb, mint 25 és még tovabb noveljiikk egy nemnegativ szammal.

e) Mivel
120-o0> 25
ebbdl
120> 25+ 0O
és igy
95 >0

azaz0=94,93,92,91,..,,0.

M. 4.15.
1. — ¢) (vagy b)) — III. vagy II.
2.—a)—1L

3. —b) (vagy ¢)) — IIL
4. —d) (vagye)) — IV.
5.—f) — VL (vagy V.
6. —e) (vagy d)) — IV.

M. 4.16. A rajzhoz ill6 sz6veg:
o) A hét végén hdromszor annyian valtottak belépdjegyet a mizeumba, mint pénteken. Osz-
szesen 660 jegy kelt el a harom nap alatt. Hanyan valtottak jegyet pénteken? Hanyan szom-
bat-vasarnap?

660

Nyitott mondattal:
A pénteken valtott jegyek szama: O
A hét végén viltott jegyek szama: 3 - O
A harom nap alatt elkelt jegyek szama: 0 + 3 - 0 = 660
Ebbdl

4.0=0660
és igy

O = 165.

Pénteken 165-en valtottak jegyet, szombat-vasarnap pedig 495-en.
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a) Szerdan 660 kg narancsot szallitottak el a raktarbol, masnap haromszor annyit. Hany kilé
narancsot szallitottak el a raktarbol ezen a két napon?
A széveghez tartozo rajz:

Tudjuk, hogy szerdan 660 kg narancsot szallitottak el, igy csititortokon 660 - 3 = 1980 kg-ot,
tehat ezen a két napon 660 + 1980 = 2640 kg narancsot szallitottak el.

b) Két iskolabodl 660 gyerek vett részt a nyari taborozason. Az egyikbdl kett6vel tobb gyerek
érkezett, mint a masikbdl. Hany gyerek vett részt a tdborozason az egyik iskoldbdl, mennyi
a masikbdl?
A széveghez tartozo rajz:

660

210

Nyitott mondattal:

Az egyik iskolabdl részt vevo gyerekek szdma: o

A masik iskolabol részt vevé gyerekek szama: o + 2
Az Osszes részt vevo gyerekek szama: 0 + 0 + 2 = 660

Ebbdl
O+ 0=0658
és igy
2-0=0658
amibél
o = 329.

Az egyik iskolabdl 329, a masikbdl pedig 331 gyerek vett részt a tdborozason.

M. 4.17. A megoldas rajzzal:

A tok dra: —

~ 56 000 Ft
A hegedfi éra: | | 31000Ft |

Az 4brébol azonnal lathato, hogy a tok dranak a kétszerese 56 000 — 31 000 = 25 000 Ft. Igy a tok
ara 12 500 Ft, a hegedi ara: 43 500 Ft.
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A megoldas nyitott mondattal:
A tok ara: O
A hegedt ara: o + 31 000
Tehat a hegedi ara tokkal egyiitt: 0 + o + 31 000 = 56 000.

Ebbdl
o+ 0=25000
és igy
2-0=25000
amibdl
o =12 500.

Igy a tok ara 12 500 Ft, a heged{i ara: 43 500 Ft.

M. 4.18. Mivel Peti és Sara ikrek, igy nyilvan egyiddsek.
A megoldas nyitott mondattal:
Peti életkora: O
Sara életkora: O
Robi életkora: o + 10
Peti, Robi és Sara életkora egyiitt: 0+ 0+ 0+ 10 = 34

Ebbdl
O+0+0=24
és igy
3.0=24
amibél
o=8.

Igy Peti és Sara 8 évesek, Robi pedig 18 éves.

M. 4.19. Els6 megoldas:
Adjuk 6ssze a hdrom mérés eredményét! Igy mindegyik lany tomegét kétszer szamoltuk és kap-
juk, hogy a harom lany toémegének kétszerese: 73 + 79 + 76 = 228 kg. Ebbdl kapjuk, hogy a harom
lany tomege: 114 kg. Mivel tudjuk, hogy Anna és Bori egyiitt 73 kg, adédik, hogy Déri tomege
114 - 73 = 41 kg. Innen pedig mar kovetkezik, hogy Bori tomege 79 - 41 = 38 kg, Anna tomege
pedig 76 — 41 = 35 kg.

Masodik megoldas:

Mivel Anna és Bori egyiitt 73 kg, Bori és Dori egyiitt pedig 79 kg, ebbdl lathato, hogy Dori 6 kg-mal
nehezebb Annanal. Igy mivel Déri és Anna témege 76 kg, adodik, hogy Anna tomegének két-
szerese 70 kg. Ebb6l Anna tomege 35 kg, innen pedig Bori és Déri tomege az els6 megoldashoz
hasonlé médon szamithaté ki.
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M. 4.20.
a) Szoveggel:
Mivel 96 + 8 = 12 és még 2 plusz pohar jar, mivel kétszer 40 kupakot gyijtott, igy Feri Ossze-
sen 14 poharat kap.

Abraval:

E.* > 1

4{]. «— 5+1

Bﬂ. «——»

16. -« > 2

96. “ I- 14

b) 96-nal 8-cal kevesebb, azaz legalabb 88 kupakot gytijtott Kati.
¢) Nem, mert 79 kupak esetén még csak 10 pohar jar, 80 kupak esetén azonban mar 12.

M. 4.21.
a) A korongokon levé szamok Osszege: 1 +2+3 +4+5+6+7 + 8 +9 =45.
b) Mivel a kézépsé dobozban levé szamok Osszege 18, igy a feltételek miatt az elsé dobozba
a 9-es korong keriil. Ebbdl adédik, hogy a harmadik dobozba keriil6 korongok 6sszege 18, ez
pedig éppen a megmarado6 korongok dsszege, hiszen: 1 +2 +4 + 5+ 6 = 18.
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¢) Mivel a harom dobozban levé korongok 6sszege egyenld, ez csak ugy lehet, ha az egyes do-
bozokban levé korongok 6sszege 45 + 3 = 15. Ebbdl azonnal adddik, hogy az elsé dobozban
a 6-0s, a masodik dobozban a 7-es, a harmadik dobozban pedig az 1, 2, 3, 4, 5 korongoknak
kell lennitik.

d) A feltételek csak ugy teljesiilhetnek, ha az elsé6 dobozban levé korongok 6sszege 12, a maso-
dikban levéké 15, a harmadikban levoké pedig 18. Ebbél azonnal adédik, hogy az els6 doboz-
ban a 4-es, a masodik dobozban a 9-es, a harmadik dobozban pedig az 1, 2, 3, 5, 7 korongok-
nak kell lennitik.

M. 4.22. Baldzs javaslata nyilvan jo, hiszen ekkor (157 + 193) + 2 = 175 szamoéca jut mindkét
gyereknek.
Péter javaslata esetén Baldzsnak 157 + 36 = 193, Agnesnek pedig 193 — 36 = 157 szamocdja lesz,
ami nyilvin nem megfelel8. A helyes javaslat az lett volna, hogy Agnes ne annyi szamécat adjon
at, amennyivel tobb szem van ndla, hanem a kiilonbségnek csak a felét, azaz 18 szemet adjon at
Balazsnak. Igy Balazsnak 157 + 18 = 175, Agnesnek pedig 193 - 18 = 175 szamdcdja lesz, ami
valéban egyenld.

M. 4.23. A bal oldali abra alapjan 6sszerakjuk a két zsebemben levé pénzt, majd a teljes dsszeget oszt-
juk 2-vel, igy mindkét zsebben ugyanannyi (265 + 375) : 2 = 640 : 2 = 320 Ft lesz.
A jobb oldali abra alapjan a bal és jobb zsebben levé pénz kiilonbségének a felét attessziik a jobb
oldali zsebbe, azaz (375 — 265) : 2 = 110 : 2 = 55 Ft-ot. [gy a jobb zsebemben 265 + 55 = 320 Ft, a bal
zsebemben pedig 375 - 55 = 320 Ft, tehat valéban mindkét zsebemben ugyanannyi pénz lesz.

M. 4.24. Készitsiink abrat a feladathoz!

Adém jobb zsebében levd golydk szama: |

1
Adédm bal zsebében levé golyok szdma: | ?"T

Az 4brabdl nagyon szépen léthat6, hogy Addm jobb zsebében 2 golyéval van tébb, mint a bal
zsebében.

Adam bal zsebében levé golyok széma: 2f|

—

[

Ad&dm jobb zsebében levd golydk szama: | -

h — ~a

Ebbél az 4brébol nagyon szépen lathatd, hogy a 2 golyé dtrakdsa utan Ad4dm jobb zsebében levé
golyok szamanak a fele 6, igy Osszesen 12 goly6 van a zsebében, vagyis eredetileg itt 10 golyoja
volt. Ebbdl adédik, hogy a bal zsebében eredetileg 8 golyo volt.
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Az el6z8 részhez teljesen hasonléan gondolkodva kapjuk, hogy Agnes jobb zsebében 20-szal
tobb golyd van, mint a bal zsebében. (Addm megolddsénak 1. 4brajin az 1-eseket cseréljiik ki
10-esekre.) Tovabba 1 goly6 atrakdsa utdn Agnes jobb zsebében levé golydk szdmdanak a fele 22,
igy Osszesen 44 goly6 van a zsebében, vagyis eredetileg itt 43 golydja volt. Ebbdl adédik, hogy
a bal zsebében eredetileg 23 goly? volt.

A feladat masodik részét irjuk fel nyitott mondattal is!

Agnes bal zsebében levé golyok szdma: 0.

Agnes jobb zsebében levé golydk szdma: o + 20.

1 goly6 atrakdsa utdn Agnes bal zsebében levé golydk szdma: o - 1.

1 goly6 atrakdsa utén Agnes jobb zsebében levé golydk szama: o + 21.
A feladat feltételei szerint: 2 - (o - 1) = o + 21.

Ebbdl
2-0-2=0+21
és igy
2-0=0+23
tehat
o=23.

Agnes bal zsebében eredetileg 23, jobb zsebében pedig 43 golyd volt.

M. 4.25. Mivel mindkét esetben a jobb oldalon ugyanaz a jel () all, igy a baloldalon levé kifejezések-
nek is meg kell egyezniiik, ebbél A - A = A + A. A Kkifejezés bal oldalan egy szam 6nmagéval
vett szorzata dll, ami altalaban nagyobb, mintha a szamot 6nmagaval 6sszeadjuk, igy probalga-
tassal érdemes megkeresni a megoldast.

Kapjuk, hogy a megoldasok: A =0, ekkor m = 0, illetve A = 2, ekkor pedig m = 4.

M. 4.26. Mivel a keresett szamot mind a négy szambol kivontuk, igy ha 6sszeadjuk a kivonas utan
kapott eredményeket: 50 + 110 + 220 + 340 = 720-at kapunk, ez a szam az 1200-nal (a négy szdm
eredeti Osszegénél) a keresett szam négyszeresével kisebb. Tehat az a szam, amit mind a négy
szambdl kivontunk: (1200 - 720) + 4 = 120.

M.4.27.A2- A —3-mértéke akkor alegnagyobb, haa A értéke alehetd legnagyobb, a m értéke pedig
aleheto legkisebb. A A lehet6 legnagyobb értéke 1000, a m leheto legkisebb értéke pedig 200, igy
a2- A -3 - mlegnagyobb értéke: 2 - 1000 - 3 - 200 = 1400.
A2- A —3- mértéke akkor a legkisebb, ha a A értéke a lehetd legkisebb, a m értéke pedig
a lehet6 legnagyobb. A A lehet6 legkisebb értéke 500, a m lehet6 legnagyobb értéke pedig 300,
igya2- A -3 mlegkisebb értéke: 2 - 500 - 3 - 300 = 100.
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M. 4.28. Jeloljiik a kisebb szam harmadat egy szakasszal!
A kisebb szam harmada: —|

Igy a kisebb szdm: ——t+

A kisebb osszeg: ———

Ebbdl a nagyobb 6sszeg: +—+——+—4—+—+—+—+—+—+—+—+—+—+—+-

Igy anagyobb szdm:  —————+——+—+—+—+—+—+—+—+—1

A rajzrél leolvashatd, hogy a nagyobb szam 6tszordse a kisebb szamnak.

M. 4.29. Mivel a legnagyobb és a legkisebb szam kiilonbsége 150, igy a legnagyobb szamot megkapjuk,
ha alegkisebb szdimhoz 150-et adunk. Tudjuk azt is, hogy a harom kiilonb6z6 pozitiv egész szam
Osszege 200, igy keressiik meg probalgatassal a kozéps6 szamot!

Legyen a legkisebb szam 1, ekkor a legnagyobb szam 151, igy a kozéps6 szam 48.

Legyen a legkisebb szam 2, ekkor a legnagyobb szam 152, igy a kozépsé szam 46.

Legyen a legkisebb szam 3, ekkor a legnagyobb szam 153, igy a kdzéps6 szam 44.

Folytatva az eljarast:

Legyen a legkisebb szam 14, ekkor a legnagyobb szam 164, igy a kozéps6 szam 22.

Legyen a legkisebb szam 15, ekkor a legnagyobb szam 165, igy a k6zéps6 szam 20.

Legyen a legkisebb szam 16, ekkor a legnagyobb szam 166, igy a kozéps6 szam 18.

A legkisebb szam értékét tovabb névelni mar nem lehet (hiszen akkor mar nem ez lenne a legki-
sebb szam), igy a kozéps6 szam legkisebb értéke 18.

Mas megoldas:
Legkisebb szam | Kozéps6 szam | Legnagyobb szam Osszeg
a b a+ 150 200
a a Kb a+ 150 <200

A tablazat utolso sora szerint 3 - a < 50, azaz a < 17. Ahhoz, hogy a kozéps6 szam a lehetd legki-
sebb lehessen, a-t a lehetd legnagyobbra kell valasztani, azaz ha a = 16, akkor b = 18.
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M. 4.30. Megjegyzés: A megoldasokat minden esetben a természetes szamok korében keressiik.
a)o+1=0-2-2

b)

)

d)

f)

Legyen példaul o = 1, ekkor kapjuk, hogyo+1=2¢éso-2-2=0.

Legyen példaul o = 5, ekkor kapjuk, hogyo + 1=6és0-2-2=38.

Mivel o értéke 1 és 5 kozé esik (hiszen az egyik probalkozasnal a kifejezés bal oldala, a masik
probalkozasnal pedig a kifejezés jobb oldala volt a nagyobb), néhany tovabbi probalkozas
utan adodik, hogy o = 3.

0-2+20=0-3-30

Legyen példaul o = 10, ekkor kapjuk, hogyo -2 +20=40¢éso-3-30=0.

Legyen példaul o = 70, ekkor kapjuk, hogy o -2 + 20 =160 és o0 - 3 - 30 = 180.

Mivel o értéke 10 és 70 kozé esik (hiszen az egyik probalkozasnal a kifejezés bal oldala, a ma-
sik probalkozasnal pedig a kifejezés jobb oldala volt a nagyobb), néhany tovabbi probalkozas
utan adodik, hogy o = 50.

o-3+100=c-10- 33

Legyen példaul o = 10, ekkor kapjuk, hogy o -3 + 100 = 130 és o - 10 — 33 = 67.

Legyen példaul o = 40, ekkor kapjuk, hogy o - 3 + 100 = 220 és 0 - 10 - 33 = 367.

Mivel 0 értéke 10 és 40 kozé esik (hiszen az egyik probalkozasnal a kifejezés bal oldala, a ma-
sik probalkozasnal pedig a kifejezés jobb oldala volt a nagyobb), néhany tovabbi probalkozas
utan adodik, hogy o = 19.

0-2=20-0-2

Legyen példaul o = 1, ekkor kapjuk, hogyo-2=2¢és20-0-2=18.

Legyen példaul o = 9, ekkor kapjuk, hogyo-2=18¢s20-0-2=2.

Mivel O értéke 1 és 9 kozé esik (hiszen az egyik probalkozasnal a kifejezés jobb oldala, a masik
probalkozasnal pedig a kifejezés bal oldala volt a nagyobb), néhany tovabbi probalkozas utan
adodik, hogy o = 5.

0O+ 1999=9199-0-8

Legyen példaul o = 200, ekkor kapjuk, hogy o + 1999 = 2199 és 9199 — o - 8 = 7599.

Legyen példaul o = 1000, ekkor kapjuk, hogy 0 + 1999 = 2999 és 9199 - o - 8 = 1199.

Mivel o értéke 200 és 1000 kozé esik (hiszen az egyik probalkozasnal a kifejezés jobb oldala,
a masik probalkozasnal pedig a kifejezés bal oldala volt a nagyobb), néhany tovabbi prébalko-
zas utan adodik, hogy o = 800.

0:3=0:6+50

Legyen példaul o = 30, ekkor kapjuk, hogy o:3=10és0:6 + 50 = 55.

Legyen példaul o = 450, ekkor kapjuk, hogy o :3 =150 ¢és0: 6 + 50 = 125.

Mivel O értéke 30 és 450 kozé esik (hiszen az egyik probédlkozasndl a kifejezés jobb oldala,
a masik probalkozasnal pedig a kifejezés bal oldala volt a nagyobb), néhany tovabbi prébalko-
zas utan adodik, hogy o = 300.
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M. 5.1.

5. fejezet

» A svéd versenyz6 eredménye volt a leggyengébb.

svéd: 6.

o A franciat csak ketten tudtdk megel6zni.

« Harman ugrottdk tal a 7 métert.

« A lengyel versenyz6 nem ugrott 7 méteren feliil.
o A magyar kozvetleniil a lengyel mogott végzett.

« Az orosz nagyobbat ugrott, mint a német.

M. 5.2.

francia: 3.
1, 2., 3.

N N N N AN

lengyel: 4. vagy 5.
magyar: 5., lengyel 4.
orosz 1., német 2.

Nem igaz, hogy Kormi a legfiatalabb. - Nem Kormi
Nem Nem Nem
Egvik ci id&sebb Bolyhosnal. Bolyh
gyik cica sem id6se olyhosna olyhos Bolyhos Bolyhos Bolyhos
Kormi késdbb szuletett, mint Cirmi. - Cirmi Kormi Fusti

Cirmi iddsebb, mint Fisti.

Az, hogy Cirmi id6sebb, mint Fiisti, kovetkezik a masik 3 allitasbol.

M. 5.3. A tablazatban jeloltiik az allitasok javasolt sorrendjét.

Az utolsé sator Andredé.

Andrea

Andrea és DOri sdtra nem szomszé-

. Nem Dori -
dos egymassal.
Eva satrat Déri satranak bal oldali ) .
S o, S, Eva Dori -
szomszédjaként latod az abran.
Bea és Eva satra egymas mellett 1. Bea Cili -
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M. 5.4. Szoveggel:

Mivel az 1-es és 2-es gomb sonkat és zsemlét ad, az 1-es, 3-as és 4-es gomb pedig narancsot, sii-

teményt és zsemlét, ebbdl kovetkezik, hogy az 1-es gomb adja a zsemlét, a 2-es pedig a sonkat.

Mivel a 4-es és 5-6s gomb siiteményt és fagylaltot ad, igy a 4-es gomb adja a siiteményt, az 5-6s

a fagylaltot, ebbdl pedig kovetkezik, hogy a 3-as gomb narancsot ad. Igy a 3-as és az 5-6s gomb

megnyomasaval narancsot és fagylaltot kapunk.

Tablazattal:
L. 2. 4. 5.
zsemle | sonka
Megnyomtam az automa- sonka,
X X
ta 1-es és 2-es gombjat zsemle
narancs,
Megnyomtam az 1-es, . ,
B ., X X sutemeny,
a 3-as és a 4-es gombjat
zsemle
1 2. 4. 5.
stitemeny
narancs,
Megnyomtam az 1-es, a . i
; iy X X sutemeny,
3-as és a 4-es gombjat
zsemle
A 4-es és 5-0s gombjat siitemény,
X X
nyomtam meg fagylalt
1 2. 4. 5.
narancs fagylalt

M. 5.5. Szoveggel:

Figyelembe véve az 1. és a 3. mondatot kapjuk, hogy a piros gomb feliilrél a masodik, a sarga gomb
pedig a legfelsé. A 2. és a 3. mondat alapjan pedig kapjuk, hogy a legals6 gomb a z6ld, folotte pedig
a kék gomb helyezkedik el. Igy a gombok szine feliilrél lefelé: sérga, piros, fehér, kék, zold.

Tablazattal:
A Kkét fels6 kozil
e iekt eirso(; gszzsilzzsle:r . A harom kozéps6 gomb koziil
EYIX PO . Sarga. valamelyik fehér, valamelyik kék
A két als6 gomb koziil 4 valamelvik biros
v .
az egyik zold, a masik kék. VP
L. S
2. B3 P
3. F
4. K
5. ZK Z
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M. 5.6. Az 1. és 2. mondat alapjan a hét els6 napja a cstitortok, az utolsé pedig a péntek. A 3. mondat
alapjan a hét masodik napja a szerda, az utolsé el6tti nap pedig a hétfé. A 4. és 5. mondat miatt
a kiralyi hét napjai sorrendben: csiitortok, szerda, vasarnap, kedd, szombat, hétf, péntek.

M. 5.7. Szoveggel:
A negyedik tipp miatt a gondolt szdmban a 4, 5, 8 és 7 szdmjegyek egyike sem szerepelhet. Igy
a harmadik tipp alapjan a gondolt szamban szerepel a 2-es és a 3-as szamjegy, a 2-es a szazas,
a 3-as a tizes helyi értéken. A masodik tipp alapjan az 1-es szamjegy is szerepel a gondolt szam-
ban, de nem allhat az egyes helyi értéken, igy az 1-es csak az ezres helyi értéken allhat. Az els6
tipp miatt a négyjegyu szamban szerepel még a 6-os szamjegy, és ez csak az egyes helyi értéken
allhat. Tadé tehat az 1236-ra gondolt.

Tablazattal:
4.tipp | 4 5 8 7
3.tipp | 4 2 3 7 23
2.tipp | 8 7 2 1 123_
Ltipp | 7 6 5 2 1236

M. 5.8. Mivel Bambu nem egyszind, igy 6 a foltos kutya. Mivel Tappancs kedveli a hust, igy 6 barna
szind, hiszen a fehér kutya a kutyaropit szereti. Igy a fehér kutya neve csak Bundi lehet, Bambu
kedvenc étele pedig a csirkecsont.

M. 5.9. Andras alatt harman laknak, ezért 6 lakik legféliil, azaz a 4. emeleten. Az sz6 nem Andras,
nem David és nem Csaba, igy csak Gabor lehet. Az isz6 David és a tollaslabdazé kozott lakik,
azaz a 2. emeleten. Igy Dévid a kosarlabd4zd, és a 3. emeleten lakik. Végiil marad Csaba a tollas-
labdazd, aki az 1. emeleten lakik. Tehat Andras csak a kajakos lehet.

M. 5.10. Leventénél csak Balazs ért el tobb pontot, ezért Balazs érte el a legtobb pontot, Levente pedig
a masodik legtobbet. Azaz Balazs 100 pontot szerzett. David nem dobott tobbet, mint Kris-
tof, aki ugyanannyi pontot szerzett, mint Tamas, igy David szerezte a legkevesebb pontot, azaz
35-0t. Tamas igy 15-tel tobb pontot szerzett, mint David, azaz 35 + 15 = 50 pontot. Kristo6f ugyan-
annyi pontot szerzett, mint Tamds: 50 pontot. [gy Levente 300 - (100 + 35 + 50 + 50) = 65 pontot
szerzett, amivel valoban a masodik.

M. 5.11. Abrézoljuk téblazatban a feladat megoldasat! Jelljitk — jellel azokat az eseteket, amelyek nem
fordulhatnak eld, és + jellel a lehetséges eseteket.
Mivel egyik tiindér sem lakik a nevével megegyez6 szint virdgban, igy:

Fehér | Piros | Sarga | Kék

fehér liliom -

piros rozsa -

sarga napraforgo -

kék harangvirag -
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Tudjuk tovabba, hogy Fehér nem a piros rézsaban, Piros nem a sarga napraforgéban, Sarga nem
a kék harangviragban, Kék nem a fehér liliomban és nem a piros rézsaban lakik, igy kapjuk,

hogy:

Fehér | Piros | Sarga | Kék
fehér liliom - —

piros rézsa - - -

sarga napraforgo - -

kék harangvirag - -

Emiatt adédik az utolso6 oszlop (illetve ebbdl az utolso el6tti sor) kitoltése:

Fehér | Piros | Sarga | Kék

fehér liliom - -

piros rozsa - - -

sarga napraforgd - - - +

kék harangvirag - -

Innen pedig a teljesen kitoltott tablazat:

Fehér | Piros | Sarga | Kék
fehér liliom - + _ _
piros rozsa - - + —
sarga napraforgo - - - +
kék harangvirag + - - -

Tehat Sarga tiindér a piros rézsaban lakik.

M. 5.12.

(1) Tegyiik fel, hogy Momo elsé allitasa igaz, a masik ketté hamis. Ekkor az 1. és 2. mondat alap-
jan Momo zsebében fehér és fekete golyo is van. Mivel azonban a 3.mondat hamis, igy Momo
zsebében vagy fekete vagy fehér golyo nincs, igy ez az eset nem lehetséges.

(2) Tegyiik fel, hogy a 2. allitas igaz, a masik kett6 hamis. Ekkor az 1. és 2. mondat alapjan Momé
zsebében sem fekete, sem fehér golyd nincs. Ekkor teljesiil az is, hogy a 3. allitas hamis, igy ez
az eset lehetséges.

(3) Tegyiik fel, hogy a 3. allitas igaz, a masik ketté hamis. Ekkor az 1. és 2. mondat alapjan Momé
zsebében nincs fehér golyd, fekete viszont van. Mivel azonban a 3. mondat igaz, igy Momo
zsebében fehér és fekete golyonak is kellene lennie, igy ez az eset nem lehetséges.
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M. 5.13. Vegyiik észre, hogy a 10 allitas kozott vannak azonos tartalmuak, igy azok igazsagértéke

megegyezik.
Induljunk ki példdul Bruminak abbdl az allitdsabol, hogy ,,Morci a lekvart szereti.” Ebbol kovet-

kezik, hogy Egérke a tejet szereti. Viszont igy Cirmi egyik allitasa sem lehet igaz.

Induljunk ki tehdt most méar Bruminak abbdl az allitasabdl, hogy ,En a tejet szeretem.” Ebbol

kovetkezik, hogy Egérke a sajtot, Morci pedig a mézet szereti. Innen kapjuk, hogy Tappancs

a hust szereti. Végiil adodik, hogy Cirmi csak a lekvart szeretheti.

M. 5.14.

Mindegyik kicsi lap sima. > Igaz.

Van olyan lap, amelyik nem kicsi. > Igaz (van nagy lap).

Egyetlen haromszog alaku lap sem nagy. - Igaz (az egyetlen haromszog kicsi).
Van olyan nem lyukas lap, amelyik haromszog. > Igaz (van teli haromszog).
Van olyan lap, amelyik nem kicsi és nem négyzet. > Igaz (van egy nagy kor).

Tehat mind az 5 4llitas igaz az abran lathatd logikai lapokra.

M. 5.15.

M.5.16.

Ha Kati mama megsiit egyfajta rétest, akkor azt unokai szeretik. > Igaz.

Ha Emese és Virag szeretnek valamilyen rétest, akkor azt Kati mama megsiiti. > Nem igaz.
Ha Emese és Virag nem szeretnek valamilyen rétest, akkor azt Kati mama nem is siiti meg. >
Igaz.

Ha Kati mama nem siit meg valamilyen rétest, akkor azt Emese és Virdg nem is szereti. >
Nem igaz.

Egyik sem mogyords csokoladé. > Nem biztosan igaz: lehet, hogy maradt mogyorés csokoladé.
Van kozottiik mogyoros csokoladé. > Nem biztosan igaz: lehet, hogy elfogyott az 6sszes mo-
gyoros.

Legalabb haromfajta csokoladébdl maradt. - Biztosan igaz.

Mind a négyfajta csokoladébol maradt. > Nem biztosan igaz, elfogyhatott példaul az dsszes
epres (vagy malnds, vagy mogyoros).

Van kozottiik rizses csokoladé. - Biztosan igaz.

M. 5.17. Mivel Balazs és Dani haja kiilonb6z6 szinti, illetve Dani és Emil hajanak szine sem egyforma,

ebbdl kapjuk, hogy Balazs és Emil haja egyforma szinii (hiszen csak kétféle hajszin van). Tovab-

ba, mivel Andras és Balazs hajszine ugyanolyan, ez csak ugy lehet, ha Andras, Balazs és Emil

barna haju és igy Csaba és Dani szokék.
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M. 5.18. A feltételek szerint a 9 szemiiveges gyerek koziil 2 lany, igy 7 szemtiveges fi van, amibdl ad6-
dik, hogy 7 fii nem szemiiveges. Ebbol adédik, hogy az osztalylétszam: 15 (lany) + 14 (fig) = 29.

Tablazatba irva az informacidkat:

Szemiiveges | Nem szemiiveges
Lany 2 13
Fiu 7 7

Osszes gyerek: 2+ 13+ 7 + 7 = 29.

M. 5.19. A feltételek szerint 35 — 7 = 28 olyan gyerek jar az osztalyba, aki lany vagy szemiiveges. Mi-
vel az osztalyba jaro gyerekek koziil 25 lany, 12 pedig szemiiveges, ez csak ugy lehetséges, ha
25 + 12 - 28 = 9 olyan lany jar az osztalyba, aki szemiiveges is. Tehat 9 szemiiveges lany jar az
osztalyba.

Tablazatba irva az informacidkat:

Szemiiveges | Nem szemiiveges Osszes
Lany 25
Fiu 7
Osszes 12 35
A hidnyz6 sorok a meglévé adatokbol kitolthetok:
Szemiiveges | Nem szemiuiveges Osszes
Lany 9 16 25
Fia 3 7 35-25=10
Osszes 12 35-12=23 35

9 szemiiveges lany jar az osztalyba.
M. 5.20. A feltételek szerint a 4 regény koziil 3 nem francia nyelv{, igy csak 1 regény francia nyelvii.
Mivel a 12 konyv koziil 7 nem francia nyelvd, igy 5 konyv francia nyelvi, amelyek koziil az el6z6-

ek alapjan 1 regény. Tehat 4 olyan konyv van az asztalon, amelyik francia nyelvi, de nem regény.

Tablazatba irva az informacidkat:

Regény Nem regény
Francia 4-3=1
Nem francia 3 7-3=4

12 - (1 + 3 + 4) = 4 konyv francia nyelv(i, de nem regény.
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M. 5.21.

a) Az osztaly lehetséges legnagyobb létszamat ugy kapjuk meg, ha feltételezziik, hogy nem volt
olyan tanuld, aki mindkét versenyen részt vett. Igy a lehet6 legtobb tanulo: 14 + 18 + 4 = 36.

b) A lehetséges legkisebb létszamot ugy kapjuk meg, ha feltételezziik, hogy a matematika ver-
seny Osszes résztvevdije a helyesirasi versenyen is részt vett. Igy a lehet legkevesebb tanulé:
18 +4 =22.

¢) Mivel 8 tanulé mindkét versenyen részt vett, igy csak matematika versenyen 14 - 8 = 6, csak
helyesirasi versenyen 18 — 8 = 10 tanulé vett részt. Igy az osztalyba 6 + 10 + 8 + 4 = 28 tanulé
jar.

M. 5.22.
a) Laci 10 kérdésre, Peti 11 kérdésre adott jo valaszt.
b) Mivel 6 kérdésre mindketten jol valaszoltak, igy csak Laci 4 kérdésre, csak Peti 5 kérdésre tud-
ta a valaszt. Tehat 9 kérdésre tudta csak az egyik fiu a valaszt. Ebbdl adddik, hogy 9 + 6 = 15
kérdésre tudta legalabb az egyikiik a vélaszt. Mivel sszesen 21 kérdés volt, igy 21 - 15 = 6
kérdésre nem tudta egyikiik sem a valaszt.

M. 5.23. A 2. sor 2. négyzetébe olyan szam keriilhet, ami a 3-nak és a 12-nek is osztoja. Mi-
vel a tablazatba nem keriilhet 4-nél nagyobb szam, a 2. sor 2. négyzetébe csak a 3 keriil-
het. Igy az 1. sor 2. négyzetébe l-et, a 2. sor 1. négyzetébe 4-et kell irni. Hasonléan a 2. sor
4. négyzetébe az 1, az 1. sor 4. négyzetébe a 3, a 3. sor 4. négyzetébe a 2 keriil. Ezutan a 4.
sor 2. négyzetébe csak 2 keriilhet, mert a 2. oszlopban mdr van 2-es. Igy a 4. sor 3. négyze-
tébe 3-at irunk. A 2. és a 4. oszlopba beirjuk az egyetlen hidnyz6 szdmot a 4-et. Igy a 4. sor-
bél az 1 hianyzik. Felhaszndlva, hogy egy sorban és egy oszlopban sem lehet ugyanaz
a szam kétszer, az 1. sor 1. négyzetében csak 2 lehet, igy a 3. négyzetben csak 4. Ezutan az
1. oszlopbdl csak a 3 hidnyzik, a 2. sorbdl a 2, a 3. sorbdl az 1. Valéban minden oszlopban és
minden sorban mind a négy kiilonb6z6 szam pontosan egyszer fordul eld.

2 1 4 3
()
3 3
\2/
4 @@3 2 1
2
3 4 1 p)

1 2@3 4
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M. 5.24. Az igazmondé torpének egy igazmondé és két hazudoés szomszédja van. Igy két igazmon-
do torpét osszekot egy él, és ezek szomszédjai mind a négyen hazugok. Ezutan mar legfeljebb
2 igazmondo torpe lehet. Tehdt osszesen legfeljebb 4 igazmondé torpe lehet az abran lathato

csucsokban:
H

LA

M. 5.25. Az els6 oszlopban a 3-as csak a 2. sorban lehet. A masodik oszlopban az 1. sorban nem lehet
3-as (az oszlop folé irt 2-es miatt), kozépen sem, mert a masodik sorban mar van egy 3-as, igy
3-as csak a 3. sorban lehet. Igy a harmadik 3-as a harmadik oszlop 1. soraban helyezkedik el.
A kozépso oszlop 1. soraban csak 2-es allhat, mert ha 1-es dllna, akkor feliilrél 3 torony latszana
ebben az oszlopban. Innen mar a tobbi torony helye a feladat feltételeinek megfelel6en adodik.

2 2

N

W= N —
w

N W= k—

2,
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6. fejezet

M. 6.1. A siinok a kovetkez6 sorrendben mehetnek:
- sln papa, S, T, G, siin mama;
- sln papa, S, G, T, siin mama;
- sln papa, T, S, G, siin mama;
- sln papa, T, G, S, siin mama;
- sln papa, G, S, T, siin mama;
- siin papa, G, T, S, siin mama.

M. 6.2. A feltételekbdl azonnal kovetkezik, hogy minden esetben a rézsa utan a muskatlinak kell
kovetkeznie, ezért kossiik dssze ezeket zarojelbe téve. A masik két virag sorrendje szabadon val-
toztathato.

Igy a lehetséges sorrendek:

- (rézsa, muskatli), tulipan, viola;
- (rézsa, muskatli), viola, tulipan;
- tulipan, (rézsa, muskatli), viola;
- viola, (rozsa, muskatli), tulipan;
- tulipdn, viola, (r6zsa, muskatli);
- viola, tulipan, (rézsa, muskatli).

M. 6.3. A szamjegyek tulajdonsagai: paratlan-paros-paratlan, vagy paros-paratlan-paros.
A feltételeknek megfelelé szamok novekvé sorrendben: 305, 345, 430, 450, 503, 543.

M. 6.4. A gyerekek nem szerinti sorrendje: fid-lany-fia-lany, vagy lany-fia-lany-fid.
Mivel Kati és Peti egymas mellett allnak, igy sorrendjiik kétféle lehet: Kati, Peti vagy Peti, Kati.
Kapcsoljuk 6ssze a gyerekeket pl. zardjellel!

(Kati, Peti) esetben a tornasorban allék sorrendje:
- (Kati, Peti), Nori, Gerg6;
- Gergod, (Kati, Peti), Nori;
- Nori, Gergd, (Kati, Peti).
(Peti, Kati) esetben a tornasorban allék sorrendje:
- (Peti, Kati), Gergd, Nori;
- Nori, (Peti, Kati), Gerg6;
- Gergd, Nori, (Peti, Kati).
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M. 6.5. A tanyérok sorrendjét feliilrdl lefelé az agrajz mutatja.

K Z S Z

S -/..-—--Z K
\z/S\K zZ
\K/S Z

” ]z S
K/S Z

S/ \Z =

/ \Z/S K

z Tk S

K S Z S

A tanyérokat 10-féle sorrendben lehet egymasra rakni, igy Gabi 10 napig rakhatja ugy a tanyér-
okat, hogy minden nap kiilonb6z6 sorrendben legyenek.

M. 6.6. A lehetséges slitemények:

u
AEN
A 0| |8
()
M. 6.7. Roviditsiik a zaszlokon lathatd jeleket bettikkel: kor (k), csillag (c), téglalap (t).
a) Mindharom zaszl6 felhasznalasa esetén az alabbi 6 sorrend lehetséges:
k k c c t t
c t k t c k
t c t k k c
b) Két zaszl6 felhasznalasa esetén az alabbi 6 sorrend lehetséges:
k k c c t t
c t k t c k

[gy két vagy hdrom z4szl6 felhaszndldsa esetén (az a) rész miatt) 6 + 6 = 12-féle sorrend le-
hetséges.

O

87



c) Legfeljebb 2 zaszl6 felhaszndlasa 1 vagy 2 zaszld felhasznalasat jelenti. Torpilla egy zaszlot
haromféleképpen valaszthat ki (k, c vagy t), két zaszlonak pedig (a b) rész miatt) hatféle sor-
rendje van, igy legfeljebb 2 zdszlonak 3 + 6 = 9-féle sorrendje lehetséges.

M. 6.8. A lehetséges utvonalak az egyes esetekben:

a) Micimacko-Fules-Robert Gida;
Micimacko-Nyuszi-Robert Gida.

b) Micimackd-Fiiles-Malacka-Robert Gida;
Micimackd-Fiiles-Kanga-Rébert Gida;
Micimacko-Nyuszi-Fiiles-Robert Gida;
Micimacko-Nyuszi-Kanga-Rébert Gida.

¢) Micimackd-Nyuszi-Fiiles-Malacka-Rébert Gida;
Micimackd-Nyuszi-Fiiles-Kanga-Rdbert Gida.

d) Nem lehetséges.

M. 6.9. Az évszakok kimondasanak sorrendjét az alabbi agrajzon szemléltetjiik abban az esetben, ami-
kor a Tél a kezd6 évszak. Az abrabdl azonnal lathat6, hogy ebben az esetben 6-féle sorrendben
mondhatjuk ki az évszakok nevét.

Nyar Osz
Tavasz —
Osz Nyar
Tavasz Osz
Tél Nyar
Osz Tavasz
Tavasz Nyar
Osz
Nyar Tavasz

Hasonld agrajzot lehet készteni akkor is, amikor a Tavasz, a Nyar vagy az Osz keriil az els6 hely-

re. [gy 6sszesen 6 - 4 = 24-féle sorrendben mondhatjuk ki az évszakok nevét.

a) Helyes sorrendek: Tél-Tavasz-Nyar-Osz; Tavasz-Nydr-Osz-Tél; Nyar-Osz-Tél-Tavasz;
Osz-Tél-Tavasz-Nyar.

b) Mivel 24-féle sorrendben mondhatjuk ki az évszakok nevét és 4-féle helyes sorrend van, igy
24 - 4 = 20-féle sorrendben mondhatjuk ki helytelentil az évszakok nevét.

¢) A megoldas soran csak azokat az eseteket tekintjiik kiilonb6z6knek, amelyek forgatassal nem
viheték egymasba. Az abran mindegyik szin egy-egy évszakot jelol: Tél-kék; Tavasz-zold;
Nyar-piros; Osz-sérga.

A feltételeknek csak egyetlen jo sorrend felel meg:
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A feltételeknek 5 rossz sorrend felel meg:

TN

M. 6.10. A lehetséges megoldasokat az alabbi abra mutatja.

&

f C £
O-00 O~
001 O CE

" O
00 -0
10 O 10 O

P
10O
0 -

M. 6.11.
a) Az ételek nevének kezddébetiijét hasznalva az alabbi tablazatban lathat6 az dsszes lehetdség.
leves H ([H |H [H |GY|[GY [GY |GY
foctel S S P P S S P P
desszert F T [F |T |F |T |[F T

b) Az a) részben kapott tablazatbdl lathatd, hogy 8 kiilonb6zé osszedllitast lehet rendelni, igy
a csaladban legfeljebb nyolcan lehetnek.
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M. 6.12. Jeloljik az 5 embert A, B, C, D, E bettikkel.
Két embert - a kivdlasztott emberek sorrendje nyilvan nem szamit - az 6t f6s csapatbdl a kovet-
kezdképpen valaszthatunk ki:
AB
AC BC
AD BD CD
AE BE CE DE
Harom embert pedig az 6t f8s csapatbdl a kovetkezéképpen valaszthatunk ki:
ABC
ABD ACD BCD
ABE ACE ADE BCE BDE CDE

Tehat mindkét esetben 10 a lehetdségek szama, ami nem meglepd, hiszen ha két embert kivalasz-
tunk az ot f3s csapatbol, akkor ezaltal azonnal kivalasztjuk a maradék harom embert is.

Mas megoldas: A tablazat mutatja a kivalaszthatd csapattagokat. Két {6 valasztasa esetén x-szel
jeloltiik a kivélasztottakat. Harom f6 vélasztasa esetén x-szel azokat jeloltiik, akiket nem valasz-
tunk.

M. 6.13. Nyilvan elegendd 1étrehoznunk pl. a haromszalas virdgcsokrokat, hiszen ha ezek elkésziiltek,
akkor a négyszalas csokroknak mar a maradék viragokbol kell allniuk.

A hdromszalas csokrok:
MMM
MMEF
MM]
MJJ
MF]
FJJ
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M. 6.14. A lehetséges dobasok az alabbi tablazatban lathatok:

piros (33|22 |1 |1(4|1|1]2
kék (21 (3[1[2[3|1[4]|1]2
sarga (1|2 |1 (3|3 |2|1]|1(4]|2

M. 6.15. Nézziik meg, ki kivel lehet parban! Dorkanal csak Péter magasabb, igy 6 csak vele alkothat
part. Anna és Blanka minden fiinal alacsonyabb, igy barmelyikkel lehet parban. Kincsé maga-
sabb Zoltannal, igy csak Gaborral vagy Matéval lehet parban, mivel Péter mar Dorka pérja. Ha
Kincsé Gaborral van egy parban, akkor Blanka Matéval vagy Zoltannal, Annanak pedig marad
a masik. Hasonléan, ha Kincsé Matéval van egy parban, akkor Blanka Gaborral vagy Zoltannal,
Annanak marad a masik.

Tehat a lehetséges parositasok:

Dorka — Péter, Kincsé — Gabor, Blanka - Maté, Anna — Zoltan;
Dorka - Péter, Kincsé — Gabor, Blanka — Zoltin, Anna — Maté;
Dorka - Péter, Kincsé — Maté, Blanka — Gabor, Anna - Zoltan;
Dorka - Péter, Kincsé — Maté, Blanka — Zoltan, Anna - Gabor.

M. 6.16.
a) Amikor a fagyit kehelybe kérjiik, akkor a gombdcok sorrendje nem szamit.
A kétgombocos fagyik (a fagyikat a kezdébettjiikkel jeloljik):

CS-v
Cs-¢ V-¢€
CS-C V-C €-C

A haromgombdcos fagyik:
cs-v-e
cs-v-c
cs-e-c
v-e-C
Ez 6sszesen 6 + 4 = 10 lehetdség.
b) Amikor a fagyit tolcsérbe kérjiik, akkor mar szamit a gombocok sorrendje.
A kétgombocos fagyik esetében minden lehetGség kétféle lehet: pl. csoki-vanilia és vani-
lia-csoki, igy ez Osszesen 6 - 2 = 12 lehetdség.
A haromgombdcos fagyik esetében minden lehet6ség hatféle lehet: pl. a csoki-vanilia-eper
fagyi: cs-v-e, cs-e-v, v-cs-e, v-e-cs, e-Cs-V, e-v-Cs, igy ez Osszesen 4 - 6 = 24 lehetdség.
Ez 6sszesen 12 + 24 = 36 lehetdség.

M. 6.17. A lehetséges megoldasok az alabbi abran lathatok:

-y p— = - - A
[ 1 1 ' 1
' 1 | ! |

oy
1

1
-
1

1
-
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M. 6.18. Két eset lehet aszerint, hogy kozépen narancsos vagy csokis muffin van.

1. eset: K6zépen narancsos muffin van. Ekkor korben 1 narancsos és 5 csokis van, de mivel
a talca korbe forgathatd, igy az egy narancsos muffin akarhol lehet, az ugyanaz az eset. Tehat
ez 1 lehetdség.

2. eset: Kozépen csokis muffin van. Ekkor korben 2 narancsos és 4 csokis muffin van. A 2 na-
rancsos kozotti csokis muffinok szama szerint rendszerezve a lehetdségeket: lehet 0; 1 vagy
2 csokis muffin a két narancsos kozott. Ha mar 3 van koztiik, akkor a masik oldalon 2 van,
a korbe forgathatdsag miatt ezt a lehetdséget mar szamba vettiik. Tehat ez 3 lehet6ség.
Osszesen a két esetben 1 + 3 = 4 lehetdség van.

M. 6.19. A lehetséges megoldasok az alabbi tablazatban lathatok:

2 1
2 2
1 3
1 2 2
5
4 2

M. 6.20. A lehetséges megoldasok az alabbi tablazatban lathatok:

1 3 2
1 1 4
2 4
2 1 1 2

1 4 1
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7. fejezet

M. 7.1. A tolltart6 hossza 235 mm, szélessége majdnem 1 dm, magassaga 4 cm. Az irdasztal hossza 15 dm,
magassaga 80 cm.

M. 7.2. Valtsuk at a zsinorok hosszat centiméterbe!
500 m = 50 000 cm; 50 dm = 500 cm; 5 m 5 cm = 505 cm; 5 dm 50 cm = 100 cm.
a) Nincsenek egyenl6 hosszu zsinorok.
b) Az 5 dm 50 cm-es zsinor a legrévidebb.
¢) Az 500 m-es zsin6r fél kilométer hosszu.
d) Az 50 dm és az 5 m 5 cm kozott van fél deciméter kiilonbség.

M. 7.3.
a) Kati arasza a legkisebb.
b) Kati arasza: 210 cm : 21 = 10 cm; Laci arasza: 210 cm : 15 = 14 cm.
¢) A tabla magassaga: 15 cm - 8 = 120 cm.

M. 74.
a)

51m |—» 510m

37mm |—— 37 cm

b) A lehetséges parok:

9cm —»  9dm

9cm ——® 90cm

9dm |——> 9m

909cm —» 9m
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M. 7.5. A rajzon lathaté teriilet nagysagat megkapjuk, ha a 8 m = 800 cm oldalhossztsagu négyzet
teriiletébdl kivonjuk a jobb f6ls6 sarokbdl hidnyzo téglalap teriiletét.

S—————

8m

.8m

A négyzet teriilete: 800 cm - 800 cm = 640 000 cm?; a hidnyzé téglalap teriilete: 160 cm - 250 cm
=40 000 cm?, igy az alakzat teriilete: 600 000 cm?. Ennek a fele 300 000 cm?, igy keressiik azt
a téglalapot, amelynek ekkora a tertilete és 8 m = 800 cm az egyik oldalanak hossza. Ebbdl a tég-
lalap masik oldalanak hossza 300 000 cm?: 800 cm = 375 cm. Az S pontt6l mérve tehat 375 cm-re
hazzuk meg a vastag vonalra mer6leges vonalat.

M. 7.6.
a) Pisti: 3+5+ 1,5+ 1,5)dl = 11 d; Kati: 2 + 1,5-4 + 1,5-2 + 3) dl = 14 d.
b) Pistinek 4 decilitert, Katinak 1 decilitert.
©) 15+ 2 =75. Mivel a folyadéktoltés szama csak egész szam lehet, legkevesebb 8-szor kell Zoli-

nak folyadékot inni.

M. 7.7. Mivel 1 perc alatt 6 liter viz folyik ki a csapbdl, igy 15 perc alatt 6 - 15 = 90 liter. Tudjuk, hogy
1 hl = 100 liter, igy a kadban nincs 1 hl-nyi viz.

M. 7.8.
a) és b)

95 cl

|
N

50 cl

v

9 di

c) 50cl<9dl<95cl <9 liter.
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M. 7.9.
a) Szénsavas: 1,51 6 =9 liter viz van egy kartonban;
szénsavmentes: 2,51 - 4 = 10 liter viz van egy kartonban.
b) 9 liter - 20 + 10 liter - 15 = 330 liter viz van a teherauton.
©) 180 liter szénsavas viz: 1 egész hektoliter; 150 liter szénsavmentes viz: 1 egész hektoliter, igy
Osszesen 2 karton ajandék tditdital jar.

M. 7.10.
a)

3 deciliteres iivegek szdma | 0 | 5 | 10

félliteres tivegek szama 8|52

b) 3dl-10+5dl-10 =80 dl = 8 liter.
¢) Mivel 3 dl ara 300 Ft, igy 1 dl 4ra 100 Ft. Ebbdl adddik, hogy 1 liter = 10 dl szorp édra
100 Ft - 10 = 1000 Ft.

M. 7.11. Tudjuk, hogy 5 dl sz6rp ara 480 Ft. A felhasznalasi javaslat alapjan 1 dl szo6rphoz 7 dl vizet kell
tenni, igy 5 dl szorphoz 35 dl vizet kell tenni, tehat 5 dI + 35 dl = 40 dl higitott szorp ara 480 Ft.
Ebbdl kapjuk, hogy 1 dI higitott szérp ara: 480 Ft + 40 = 12 Ft, amibdl adédik, hogy 3 dl higitott
szOrp ara: 36 Ft.

M. 712.

a) Ha az elsé harom horddban levé vizet egy hordoba ontenénk, akkor a feltételek alapjan

1,1,1_7 .., . ; . S S R
>t 515 =3 -ad része lesz tele a hordénak, igy a negyedik hordé - -ad részét toltotték meg

vizzel.

b) Mivel a negyedik hordéban 15 dl viz van és ez a hordé g -ad része, igy egy horddéba
15dl- 8 =120 dl = 12 liter viz fér.

¢) Az elsé hordoéban 6 liter, a masodik horddban 3 liter, a harmadik hordéban pedig masfél liter

viz van.

M. 7.13. Valtsunk at minden tomeget dekagrammba!
a) 50 dkg + 200 dkg + 30 dkg + 150 dkg + 25 dkg = 455 dkg;
b) 350 dkg + 60 dkg + 40 dkg + 150 dkg = 600 dkg;
¢) 135 dkg + 75 dkg + 120 dkg + 50 dkg = 380 dkg;
d) 345 dkg + 150 dkg = 495 dkg.

Tehat a b) szatyorban van tébb, mint 5 kilé aru.

M. 7.14.
1 tonna = 1000 kg, igy negyed tonna = 250 kg, amibdl 2 negyed tonna = 500 kg.

M. 7.15. Tudjuk, hogy Niki 7 dekagrammot evett, feleannyit, mint Gyuszi, igy Gyuszi 14 dekagram-

mot evett. Ketten egyiitt 21 dekagrammot ettek, igy a doboz tomege 25 dkg - 21 dkg = 4 dkg =
40 gramm.
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M. 7.16.

a) A mérleg mindkét serpeny6jébdl vegyiink le két zacsko pirospaprikat. A mérleg igy tovabbra
is egyenstlyban marad és kapjuk, hogy a 14 dkg = 140 g-os suly tomege megegyezik a 30 g-os
suly és két zacskoé pirospaprika egytittes tomegével. Ebbol kapjuk, hogy a két zacsko pirospap-
rika tomege 110 g, igy egy zacskd pirospaprika tomege 55 g.

b) Igy egy serpeny6ben (pl. a jobboldalival szdmolva) 55 - 2 + 140 = 250 g = 25 dkg tomeg van.

M. 717.

a) 70 kg - 8 kg =62 kg.

b) Mivel az els6 kosarban 8 kg alma van, igy a masodik és harmadik kosarban Osszesen:
62 kg - 8 kg = 54 kg alma van. Ezt harom részre kell osztanunk, mivel tudjuk, hogy a masodik
kosarban kétszer annyi alma van, mint a harmadikban. Igy kapjuk, hogy a harmadik kosar-
ban 18 kg, a masodik kosarban pedig 36 kg alma van.

¢) Mivel a masodik és harmadik kosarban dsszesen 54 kg alma van, akkor lesz mindkettdben
ugyanannyi, ha mindkét kosarban 27 kg alma lesz. Igy kapjuk, hogy 9 kg almit kell 4tten-
niink a masodik kosarbol a harmadikba.

M. 7.18.
a)
TELEPULES | INDULASIIDO MENETIDO | ERKEZESIIDO
Nekeresd 7 6ra 6 perc 110 perc 8 6ra 56 perc
Kukutyin 6 Ora 21 perc 122 perc 8 6ra 23 perc
Torpefalva 7 o6ra 15 perc 116 perc 9 ¢6ra 11 perc
Taltosfold 8 dra 48 perc 118 perc 10 6ra 46 perc

b) 54 perccel.

M. 7.19.
a) Barnus.
b) Maté: 10 6ra 22 perc;
Barnus: 9 dra 45 perc;
Lacké: 10 6ra 30 perc;
Dani: 11 ora.
¢) 2 6ra 15 percet.

M. 7.20. Az 6ran legkozelebb 00:27-kor jelennek meg ugyanezek a szamjegyek, tehat Julcsinak 4 éra
20 percet kell varnia.

M. 7.21.
a) Peti, Maté.
b) Petinek és Editnek.
¢) Hannéanak.
d) Zolinak és Editnek.
e) 45 percig.
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M. 7.22.

a) (negyed ora - 3 perc) = 12 percen at fliggeszkedtek 0sszesen.

b) 12 perc = 720 masodpercig fiiggeszkedtek dsszesen a fiuk.

¢) Tekintsiik Dani idejét kiindulopontnak. Tudjuk, hogy Peti ideje ennél 16 masodperccel t6bb,
Balézs ideje pedig Dani idejének a kétszerese. Igy a 720 masodpercet megkapjuk, ha Dani
idejének négyszeresét vessziik, és hozzaadunk még 16 masodpercet. Ebbdl adddik, hogy Dani
idejének négyszerese 720 — 16 = 704 masodperc, amibdl adodik, hogy Dani ideje: 176 masod-
perc. Ebbdl pedig adddik, hogy Peti ideje: 192 masodperc; Balazs ideje: 352 masodperc.

M. 7.23.
. Az urnaban lev)
Id6 ) ,
golyok szama

8:00 1

8:01 2

8:02 4

8:03 8

8:04 16

8:05 32

8:06 64

A tablazatbdl jol lathato, hogy az urnaban levé golyok szama percenként kétszerezddik, ebbdl
pedig azonnal adédnak a valaszok.

a) A 11. percben.

b) A 11. percben.

¢) Az 59. percben.

M. 7.24. Az el6z6 déltdl a kovetkezd délig egy nap, azaz 24 6ra telik el. Mivel kétszer annyi id6 telt el,
mint amennyi hatra van, igy a 24 érat harom egyenl6 részre kell osztanunk, amibél kapjuk, hogy
az el6z6 dél ota 16 ora telt el, és még 8 6ra van hatra a kovetkez6 délig. Ha az el6z6 déltdl 16 éra
telik el, akkor pedig jelenleg hajnali 4 6ra van.

M. 7.25.
a) 360 - 144 = 216 6ra mulva kezd6dik Marci iinneplése. Mivel 1 hét = 168 6ra, igy 216 — 168 = 48
o6raval tobb ez, mint 1 hét.
b) Egy nap = 24 dra, igy 360 6ra = 15 nap.
¢) Mivel a beszélgetés pénteken torténik, 15 nap mulva szombat lesz.
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8. fejezet

M. 8.1.
A(z) D, F, J sikidomok nem sokszogek.
A(z) A, B, G, E, G, H, I, K sikidomok sokszdgek.
A(z) F, J sikidomokat gorbe és egyenes vonalak hataroljak.
A(z) A, B, H, I, K sokszogeknek van derékszoge.
A(z) A, B, C, E, H sokszogeknek van parhuzamos oldalparja.
A(z) A, H sokszogek téglalapok.
A(z) G, H sokszogeknek minden oldala egyenl6 hosszu.

M. 8.2.
a) A,B,E, F.
b) C, D.
M. 8.3.
Van derékszoge | Nincs derékszoge
Négyszog AB,G E, I
Nem négyszog C, D, F H
M. 8.4.

o Van olyan téglalap, melynek minden oldala egyenlé hosszii. Igaz, ilyen a négyzet.

o Van olyan rombusz, melynek minden oldala egyenld hosszii. Igaz, minden rombusz ilyen.

o A téglalap dtléi felezik egymadst. Igaz, a paralelogramma olyan négyszog, amelynek atléi fele-
zik egymast. Mivel minden téglalap paralelogramma, a téglalapra is igaz ez a tulajdonsag.

o Minden deltoidnak két tiikortengelye van. Hamis, csak azoknak a deltoidoknak van pontosan
két tiikortengelyiik, amelyeknek minden oldala egyenld, de nem minden szoge egybevago.

o Nincs olyan négysziog, ami nem téglalap. Hamis. Nem téglalap pl. a nem szimmetrikus trapéz,
vagy a nem derékszogt deltoid, vagy a kiilonb6z6 oldalhosszti négyszog.

o Minden négyzet deltoid. Igaz, a négyzet specialis deltoid, mert igaz rd, hogy két-két szomszé-
dos oldala egyenl6 hosszu.

o Van olyan négyzet, amely téglalap. Igaz, minden négyzet téglalap, mert minden szoge derék-
s20g.

o Van olyan rombusz, amely négyzet. Igaz, az olyan rombusz, amelynek minden szoge derék-
s20g.

A felsoroltak kozott tehat 6 igaz allitas van.

M. 8.5.
a) N b)I N d)I eN
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M. 8.6. Ugy kell parositanunk két-két tavolsagot vizszintesen és fiiggélegesen is, hogy az dsszetartozé
parok Osszege ugyanannyi legyen, hiszen a négyzet minden oldala egyenld. Ez a parositas csak
a3cm+9cm=>5cm+7cm = 12 cm esetében teljesiil, tehat a négyzet oldala 12 cm.

M. 8.7. Mivel a téglalap keriilete K = 2(a + b) = 2a + 2b, ahol a és b a téglalap oldalai, igy kapjuk,
hogy a téglalap masik oldal hosszanak kétszerese: 24 cm - 2 - 4 cm = 16 cm, amibdl kapjuk, hogy
a téglalap masik oldala: 8 cm.

Mas megoldas:
A téglalap két szomszédos oldalanak hossza a keriilet fele, ami 12 cm. Ha az egyik oldal 4 cm,
a masik (12 - 4) cm = 8 cm.

M. 8.8. Mivel a paralelogramma keriilete K = 2(a + b) = 2a + 2b, ahol a és b a paralelogramma
parhuzamos oldalai, igy kapjuk, hogy a paralelogramma masik oldalhosszanak kétszerese:
28 cm - 2 - 8 cm = 12 cm, amibdl kapjuk, hogy a paralelogramma masik oldala: 6 cm.

Mas megoldas:
A paralelogramma két szomszédos oldalanak hossza a keriilet fele, ami 14 cm. Ha az egyik oldal
8 cm, a masik (14 — 8) cm = 6 cm.

M. 8.9.

a) Mivel a téglalap keriilete 24 cm, igy a rovidebb és a hosszabb oldal hosszanak 6sszege: 12 cm.
Mivel tudjuk, hogy a hosszabb oldal kétszer akkora, mint a révidebb, igy a 12 cm-t harom
egyenlé részre kell osztani. Igy kapjuk, hogy a téglalap révidebb oldala 4 cm, a hosszabb olda-
la 8 cm.

b) Azok a rajzok lesznek megftelel6k, amelyeknél teljesiil, hogy a téglalap hosszabb oldala kétszer
akkora, mint a révidebb. Igy Péteré és Rozié megfeleld, Adamé azonban nem.

M. 8.10. Mivel a sakktabla keriilete 4 m, igy egy oldalanak hossza 1 m. Tudjuk, hogy a sakktabla
8x8 = 64 mezGbdl all, igy egy mezd oldalanak hosszat megkapjuk, ha 1 m = 100 cm-t 8 egyenld
részre osztjuk. Tehat egy mez6 oldalanak hossza 12,5 cm, amib6l kapjuk, hogy egy mez6 keriilete
4-12,5cm =50 cm.

Mas megoldas:

A sakktdbla mezdi is négyzet alakiak. Mivel egy oldalon 8 mezd van, a mezdk oldalhossza
a tabla oldalhosszanak nyolcada, igy egy mezé kertilete a tabla keriiletének a nyolcada, azaz
400 cm : 8 = 50 cm.

M. 8.11. Mivel a kirakott haromszdg minden oldala 6 gyufaszalbol 4llt, igy Adam 18 gyufaszalat hasz-
nalt el a haromszog kirakasahoz, tehat maradt 60 — 18 = 42 gyufaszal. Tudjuk, hogy a téglalap
egyik oldala 8 gyufaszalbdl allt, igy Bélanak 2 - 8 = 16 gyufaszalra biztosan sziiksége volt a két
szemkozti oldal kirakasahoz, ebbdl viszont kovetkezik, hogy a téglalap masik oldaldnak két-
szeresé¢hez maradt 42 — 16 = 26 gyufaszal. Innen kapjuk, hogy 13 gyufaszalnyi a téglalap masik
oldala.
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M. 8.12.
a) Micimackdnak és Nyuszinak sikeriil, Fiilesnek nem sikertil.
b) Micimackdnak.

M. 8.13. Mivel a konyha hosszabbik oldala 3 m 15 cm = 315 cm, igy erre az oldalra 315 + 15 = 21 lap
kell. A rovidebbik oldalra 180 + 15 = 12 ilyen sor fér. Igy a konyha kirakdsahoz 21 - 12 = 252 da-
rab burkoldlapra van sziikség.

M. 8.14.
a) 9.
b) 6.
¢ 15.
d) Egészitsiik ki a haromszoget az abran lathatéo modon! A keletkezett négyzet

teriilete 9 egység, igy az eredeti haromszog tertilete 4 és fél egység. d

e) Egészitsiik ki az Otszoget az abran lathatdo médon! A keletkezett négyzet /\
teriilete 16 egység, ebbdl éppen egy olyan négyzet hidnyzik, melynek a te-
riilete 4 egység. Tehat az 6tszog teriilete 16 — 4 = 12 egység.

Mas megoldas:
Daraboljuk fel az 6tszdget a piros vonalak mentén! A téglalap teriilete 8
egység, a két haromszog teriilete 6sszesen 4 egység, igy az Otszog teriilete =

12 egység.

f) A keletkezett 4 kis haromszogbdl kettdt-kett6t kivalasztva két olyan négy-
zetet tudunk létrehozni, melyek a teriilete 4 egység. Tehat az eredeti négy-

zet teriilete 8 egység.

g) Egészitsiik ki a haromszoget az abran lathaté mdédon! A keletkezett tégla-

lap teriilete 24 egység, igy az eredeti haromszog teriilete 12 egység.

h) Egészitsiik ki a hdromszoget az abran lathaté médon! A keletkezett tégla-
lap tertilete 15 egység, igy az eredeti haromszog teriilete 7 és fél egység.

M. 8.15.
a) Az A abran levo szoba alaprajza: 10-9 - 3 - 6 = 72 egység.

Mas megoldas:
A szoba teriilete egy 7 - 9 = 63 és egy 3 - 3 = 9 egység teriilet(i téglalap teriiletének az dsszege,
azaz 72 egyseg.

b) A B dbrdn levo szoba alaprajza: 10-9 - (3 -5 - 2) = 77 egység. A C dbran levé szoba alaprajza:
10-9 - (4-4-2) =76 egység. gy a B dbrén levd szoba a legnagyobb alapteriiletii.
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Mas megoldas:

Annak a szobanak a teriilete a legnagyobb, amelybdl az erkély a legkisebb teriiletet veszi el.
Az erkélyek teriilete a rajzokrdl leolvashato. A:3-6=18,B:3-5-2=13,C:4-4-2=14.
Igy a B abran levd szoba a legnagyobb alapteriilett.

¢) A B szobahoz tartozé erkély alapteriilete: 3 - 5 - 2 = 13 egység; a C szobdhoz tartozé erkély
alapteriilete: 4 - 4 - 2 = 14 egység, igy 1 egységnyi a kiilonbség.

M. 8.16.
a) Az abra alapjan kiszamithatd, hogy az eredeti csokoladé olyan volt, amely 5 sorban 7-7, azaz
35 kockabal allt.
b) Peti 35 - 15 = 20 kocka csokoladét evett, 5 kockaval tobbet, mint Kati.
¢) Miutan Laci megette a széls6 kockakat, Fanninak egy olyan csokoladé maradt, amely 4 sor-
ban 2-2, azaz 8 kockabdl allt, ennyit evett Fanni. Mivel az eredeti csokoladé 24 kockabal 4llt,
igy Laci 24 - 8 = 16 kocka csokoladét evett, 8 kockaval tobbet, mint Fanni.

M. 8.17.
a) Az alabbi abran lathaté az 6sszes megoldas. (A megoldasok sorrendje nem szamit!)

pl.:

b) A 2.abran lathato téglalap teriilete 4 egység. Ugyancsak 4 egység a fenti megolddsban a 4. dbran
szerepld négyzet teriilete.
¢) A fenti megoldasban talalhato téglalapok teriiletét mutatja a tablazat.

A téglalap sorszdma L. 2. 3. 4. 5. 6. 7.
A téglalap teriilete 1 4 9 4 3 2 2

Ebbdl latszik, hogy a 6. és 7. abran szerepl6 téglalapok teriilete azonos még.

M. 8.18. Huzzuk be az oldalak felez6pontjain athaladé szakaszokat az abran
lathaté médon! Tudjuk, hogy az eredeti négyzet teriilete 1, igy a keletke-
zett kis négyzetek teriilete } , igy a bal als6 sarokban levo kis fehér ha-
romszog teriilete ; . A felsé téglalap tertilete % , igy a bal felsé sarokban

levé nagyobb fehér haromszog teriilete 43 , ebbdl adédik, hogy az eredeti

abran a jobb alsé sarokban levé nagyobb fehér haromszog teriilete is E .

1 1 3

Tehat a kék haromszog teriilete: 1 — % PR

M. 8.19.
a) 12
b) 10
3
d)2

101



M. 8.20.

Az egész sikidom teriilete 210 | 600 | 60 | 392

A szurke rész teriilete 60 | 400 | 36 | 196

A fehér rész tertilete 150 | 200 | 24 | 196

Egy kis négyzet teriilete 30 |100| 6 | 49
M. 8.21.

a) A teriiletmérés egysége lehet olyan négyzet, melynek oldalai 1 cm hosszaak, de lehet olyan
téglalap is, amelynek egyik oldala fél cm, a masik oldala 2 cm. A méréshez valaszthatunk pl.
egy olyan derékszogli haromszoget is, amelynek egyik befogdja 1 cm, a masik 2 cm. Nem
a mértékegység alakja, hanem annak tertilete a fontos. A teriiletmérés mértékegysége 1 cm?.

b) A teriiletmérés egysége lehet olyan négyzet, melynek oldalai 2 cm hossztak. A teriiletmérés
mértékegysége 4 cm?.

o) A terliletmérés egysége lehet olyan téglalap, melynek egyik oldala 1 cm, a masik oldala 2 cm
hosszu. A teriiletmérés mértékegysége 2 cm?.

d) A teriiletmérés egysége lehet olyan négyzet, melynek oldalai fél (%) cm hosszuak. A tertilet-
mérés mértékegysége % cm’. )

M. 8.22. Mivel a négyzet teriilete: T(a) = a - a, ahol a jel6li a négyzet oldalat, igy ha a négyzet oldalat
valahanyszorosara (k-szorosara) valtoztatjuk, akkor a négyzet teriilete ennek a szamnak a négy-
zetszeresére valtozik: T(a-k) = a-k-a-k =a-a-k-k = T(a) - k*. Tudjuk, hogy a négyzet
teriilete 64-szeresére nétt, igy a négyzet oldalat Hokuszpok 8-szorosara nagyitotta.

M. 8.23.
a) A, B.
b) E, F, H.
¢) D.
d) G, H.

M. 8.24.
a) 4-et.
b) 12-t.
) Az A jelli ablak 4x8-as méretii iivegtablaja a két legnagyobb teriiletli. Az tivegtabla oldalainak
hossza: 40 cm, 80 cm.

M. 8.25.
a) 120 cm hosszu a terit6 egy oldala, hiszen 12 darab négyzetlapbol all.
b) 48 dm hosszisagot kellett korbevarrnia himzéfonallal, hiszen ekkora a 12 dm oldalhosszusa-
gu négyzet kertilete.
¢) Kétszer annyi sziirke négyzetlapot hasznalt fel a terit6hoz, mint feketét.
d) 44 darab négyzetlap kellene a diszitdcsikhoz: 10 - 4 + 4 (a csucsokban).
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M. 8.26.

a) A zoldségekkel bevetett teriiletek 6sszege: 3 + 3 + 12 + 16 + 8 = 42, igy a C kép abrazolja Kati
néni veteményeskertjét.

b) Mivel az egyik oldal 6 egység, igy ennek valdsagos hossza 30 dm = 3 m. A masik oldal pedig
7 egység, igy ennek valosagos hossza 35 dm = 3 és fél m.

c) Négyszerese.

d) Azoldalak hossza 2, illetve 6 egység, igy a kertilet 16 egység, amibdl kovetkezik, hogy a kerités
hossza 5dm - 16 = 80 dm = 8 m.

M. 8.27.
a) Mivel a kerités (azaz a keriilet) 16 egység, igy a kert két szomszédos oldalanak osszege 8 egy-
ség, amibdl kapjuk, hogy a kert ismeretlen oldala 5 egység hosszu. Tehat a kert teriilete 15
négyzetegység.
b) Mivel a kerités (azaz a kertilet) 16 egység, igy a kert két oldalanak dsszege ebben az esetben is
8 egység, igy Pal kertjében az oldalak hosszusaga:

Egyik oldal 1 2
Masik oldal 7 6 4
Kerités hosszusaga 16 16 16

~

o

Egyik oldal 1 2 4
Masik oldal 7 6 4
Pal kertjének teriilete 7 12 16

Pal kertje négyzet alaka.

M. 8.28. Az aldbbi két hdlobdl készithetd zart dobozka:

M. 8.29.
a) Nem. b) Nem. c) Igen. d) Nem. e) Igen.

M. 8.30.
a)

b)

d)

e)

030710

f)
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M. 8.31.
a) 4.
b) 7.
¢) Szintenként szamolva: 7+ 5+ 3 + 1 = 16.
d) A lehet6 legkevesebb kiskockaval olyan nagy kockat lehet késziteni, amelynek minden élén 4
kiskocka van, igy ez a nagy kocka 4 - 4 - 4 = 64 kiskockéabdl 4ll. Igy 64 — 16 = 48 kiskockdra
volt még sziiksége.

M. 8.32.

a) A tomor kocka 3 - 3 - 3 = 27 kiskockabdl all.

b) A tomor kocka minden lapjara 5 sziirke matricat ragasztottunk, s mivel a kockanak 6 lapja
van, igy 30 sziirke matricat ragasztottunk fel.

¢) 8, mivel csak a csucsokban levé kiskockéakra keriilt 3 matrica.

d) A kocka minden élén van egy ilyen kiskocka, igy ez 12 darab. Tovabb4 a kocka belsejében
is van még egy kiskocka, amelynek nyilvan minden lapja fehér. Tehat 13 kiskockanak nincs
matricaval leragasztott lapja.

M. 8.33.
a) Ennél a testnél ﬂ 4 -4 + 2 = 18 négyzetlapot festett be.
Ennél a testnél 2-4+4 -2 =16 négyzetlapot festett be.
Ennél a testnél 5+ 5+ 5+ 3 = 18 négyzetlapot festett be.

b) A 12 kiskockanak 6 - 12 = 72 lapjat festette volna z6ldre, igy 72 - 18 — 16 — 18 = 20 négyzet-
lappal festett volna tobbet.

M. 8.34.
a) Mivel a fal magassaga 54 cm, igy Peti 54 : 3 = 18 szintet rakott egymasra. Minden szinten
4 kocka van, igy a fal 4 - 18 = 72 kockabdl all.
b) Mivel a fal 136 kockabol all, és minden szinten 8 kocka van, igy 136 : 8 = 17 szint alkotja a fa-
lat. Ez a fal 1 szinttel alacsonyabb, mint az el6z6 napi, igy 3 cm koztiik a kiilonbség.

M. 8.35.1 kg = 1000 g, igy a dobozban 1000 + 4 = 250 darab kockacukor van.
Mivel a doboz élei egész szamok (hiszen a kockacukor éle is egész szam: 1 cm), igy fel kell bon-
tanunk a 250-et harom egész szam (ez lesz a doboz harom éle) szorzatara ugy, hogy egyik szdm
sem lehet 10-nél nagyobb. Ez csak az 5 - 5 - 10 = 250 esetén lehetséges.
Az 5 cm, 5 cm és 10 cm élekkel rendelkezd doboz felszine: (5-5) - 2 + (5 - 10) - 4 = 250 cm?.
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